٠+ ا‎ 


0-0 ا 00 
محلولة كامله في 2 لك 
على حده 


19.٠. 1-6‏ "ات 
ا 








مواضيع الرياضيات 


© المتجهات 
0001 مميزات قسم الرياضيات 

© المشتقات ااا 
1 

© حساب المثلثات على كل جزئية حلاً نموذجياً 
© الأسس واللوغاريتمات 

© المصفوفات والمحددات بعد نهاية كل موضوع 
© المتتابعات 

© الجبر بنظام الباركود اسكنز 
© العدد التخيلي 

© المستوى القطبي مشروحة بالفيديو 
© تحليل الدوال بيانياً 
© الإحتمالات 

© القطوع 

7 111 
و المؤلف / عماد الجزيري 


جميع الموضوعات مشروحة بالفيديو 0 الدقاد 
على موقع المؤلف 


ملهء.عط أ اد هغ 3ل نا . /لانناينا 


0-2 


قناة المعاصر في شرح القدرات و التحصيلي 


لقافع لس 
6 
+ 000. 





المؤلف/عماد الجزيري ( المعاصر 3 ) 








60 (أ»الاطءهنن 





© الصورة الإحدائثية للمتجه 


الصورة الاحداثيي للمتجه 418 الذي نققنطيّ بدايته 
(17, 1 ) 4 ونقطي نهايته (722,172) 85 هى 
0 - ج7ز ,1 - ج2) - م - 8 





مثال1 اوجد الصورة الاحداثيي للمتجه 08 
الذي بدايته (4, 2) 4 ونهايته (1-, 8)3 
الحل النهايي-البدايت - 248 
(5-,1) -<(2,4) -(1-,3) ح قم 
© طول المتجه 
طول ١‏ - 48 هو 





م10 
مثال2 اوجد طول 0 


ي 


الحل 5 - 1/25 - 32 + 1/42 - |ن1| 2 
0 


عثال3 اوجد طول المتجه 48 الذي بدايته 


(2,4) 4 ونهايته (1- , 3) 2 


الحل (5-,1) -<(2,4) -(1-,3) - 48 


6 - 5(2-) + 12ل - |48 


© متجه الوحدة 
متجه الوحدة في اتجاه المتجه 17 هو 
7 
|17] 


مثال5ك وجد متجه وحدة في اتجاه (4,3) - 7 
3 4 1 4 _- (3, 24 
دن ) 5" ؟) - 025 320 +42ل 





لمزيد من الفهم 


فيديو الشرح 
©خضرب عدد في متجه 
عند ضرب عدد في المتجه يكم ضرب العدد في [ ,72 


©جمع و طرح المتجهات 


إذا كان ( ينز, ي<2) ح /آ و (1نز, ) 17 فإن 


(و37 + وتز, وعد ع4 يد) ح ة +74 ي 

وول > وق و3 هت ) ح ننه -7 كل” 

مثال 6 إذا كان (3, 1 -) - 172 , (3, 1) ح لا 
اوجد /آك - , 17 -1 , 17 + 216 
الحل ح (1,3-) + (1,3) 2 ع 17 + 211 


(1,9) ع (1,3-) +(2,6) - 


(2,0) ع (1,3-) - (1,3) ح 17 - نآ 
(12-,4-) - (4)1,3- -ح 41 


بلك اخلي للمتجهات 





١‏ لكان 2 , -1 9 620 - 17 فإن 
الضرب و7 + ج2132 ح 17 ٠‏ لا 
مثال7 (1289) - 1 


ح (4, 1-) ١:‏ (1,3) - 17٠لا‏ 
1 -ت(3()4)+(1-)/( 1) 


إذا كان ناتج الضرب الداخلى للمتجهان - صمّر 
فإن المتجهين متعامدان 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 








مثال 11 أوجد زاويت اتجاه المتجه (4,4) - ]ا 


مثال8ة إذاكان 1,17 متعامدان وكان مع الاتجاه الموجب لمحور» 
(1,1) 127و (3,8) -1 أوجد قيميٌ / الحل 1 +-هها - :“مم ع 0 
5 -ح 0 


د 


الحلر حيثآن المتجهين متعامدان فإن ‏ 0 -7017 
٠ )1,1( > 0‏ (#,3) مثال 12 أوجد زاوييّ اتجاه المتجه (4,4-) - 1 


0 ح- عع + 3 
مع الاتجاه الموجب لمحور» 





1-4 
4 
0 + 1-1 ررجخ - 0 


© انضوزق الإحدانية للمتجه الحل 180 + ك-1-مئ - و 









إذا علم طول ا لا 
65 -<180 + 45- - 0 
محور: الموجب فإنه يمك نايج 
(51726 |17|, 8 © الإحداثيات في الفضاء ثلاثي الأبعاد 


كل القوانين السابقيّ تنطبق على المتجهات في المضاء 


كك الثلاثي الأبعاد 
عدّال 43 إذلاكانت (2-,1,1) - 5 و(1,2,3) - 6 
الحل (45 زد 6, 45 05 6) - الصورة الااحداثيم 
0 
(3/2,3:2) - رلا. م 12 . 6) لو 00 
2 2 الحل 0 (1,2,3) - 5٠ج‏ 


مثال9ة اوجد الصورة الاحداثيي للمتجه 17 
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6 وزاويي ميله مع محور 2 الموجب 


©الزاوية بين المتجهين :1 9 7 0 
00 ح- 90 205 مثال 14 إذا كانت 1 (1-,1) جره 





أوجد قيميّ » علماً بان المت 








مثال10 أوجد الزاويت بين المتجهين 7 0 
(1,1) - 8 و(1,0) - 7 ٠‏ 0 سس 
' ' الحل ١‏ حيثنن المتجهين متعامدان فإن 
ل 01 0 - م٠6‏ م 
الطرا ع 20 00002 0 > (0,2,1) ١‏ (1,4-,1) 0 
-- 1 
2/ 050) ج - ع جا 0ح ع4 د22 --0 
0-5 
©زاوية اتجاه المتحه 1 
0 ْ مثال 15 أوجد قياس الزاويتّ بين المتجهين 
هى الزاويي بين المنجه ومحور :2 الموجب 111135-05 -ة 
زاوييّ إتجاه المتجه (2,1<) - ]1 هى الحل )0,1,1(١)1,0,1(‏ 5058 
إذا كان المتجه فى الربع الأول مم - 6 » 17/120227  1/02+12+12‏ 
7 1 0+0+1 
180١‏ +124 1ج - 6م » 2 - 2/2 - 0050 
إذا كان المتجه فى الربع الثانى أو الثالث 05 - 6 
' ا لان عماد الجزيري 


إذا كان المتجه في الربع الرابع ‏ 360 +124 وج - 6 ه 90006 
215 مؤّلف كتاب المعاصر 


2 





تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





(©الضرب الإتجاهي للمتجهات في الفضاء 


إذا كان (:0 ,02 رط م و9 (0 ,2 0061 -_- 
فإن الضرب الاتجاهي 7 26 هو 


لده لل التتتد 














1 : 1411 
2( 07 1 . 2 
000 تجميعات 1437 

(5,0,1) 2 و (2,1-,38) - نز متعاندين ها كيف 


- إل 2( 2 )م 2 (ج 
4 4 













© أوجد الزاويت بين المتجهين (4,0) - ا,(1,1) ع لا 
0 (0 5 (0 0 (م 0 (3 

© إذا كانت زاوييّ المتجه 7 هو 210 وطوله 14 فإن 

الصورة الاحداثينّ للمتجه هى 

3()-77/3,-7(  6( )7,70/3( | ©()7,7( ١ 0( )/3,7( 


تجميعات 1436 


هى |17 »ا | © أوجد متجه وحده في اتجاه المتجه (3,4) -ح ]1 


02,3 | 0,3 ,)0 2,5 ل 
ل ,بط - ز3 + 41 - 1 


مثال 6 أوجد مساح سطح متوازي الأضلاع الذم إد 
وك _- وران في متوازي الأضلاع » فما مساح متوازي 


3# + ر5- ]دي 0 , 3#-[2+47 حسم 



















منجهان منجاوران 
/ ر 6 0 
الحل 3 4 17-12 اا 00 58 
3 5- 1 
(4 - 10-) + ز(3 + 6) - :(15 - 12) 7 ا للمتجهين 
3-97-1476 00 ,1) ح ناا 
مساحيٌ متوازي الأضلاع 14(2-) + 9(2-) + 3(2-)/, 9 9 60 (© (3,4,5)(ط (2,1,8) ( 
6 - (8-,2,1-) 
تدريب أي ممايلي متجهان متعامدان © إذا كان (6,2-) - غ ,(3- ,4) - 5 فأي ممايلي يمثل 
' حيث 25 غ2 - 1 
(6,4,3) ,(3,4,6) (م (1,0,0(,)1,2,3) (3 (6,14) (0 ) (8,14) 0 (14,8)(ط (14,8-)(2 
(2-,6,2) ,(5,4- ,3) (0 (4,6- ,2) ,(1,2,3) (© 


تدريب ماهو قياس الزاوية بين المتجهين ا ادن 
١‏ اكاساكا 11 دنا قح 
0(م 0 لق ِ ع 


6( 5 0( 5 


عماد الجزيري 


[ و ) مؤلف كتاب المعاصر 











© النصصايات 


3 





)2-5()2+5( 
2-5 


0 <ت(5 +111)2[ ح- 
775 


1111122 - 
نهاية الدالة عند نقطة 





خطوات إيجاد نهايي دالن عند نقطمخ ع 
نعوض عن فيمتي 2 ب النقطت ح فينتج أحد الحالات الأتير 


© أن يكون الناتج عدد فيكون هو النهاينّ المطلوب” 0  3-70+12‏ 7112 دون ه 
0 3 3 1-3 3جع 











لابد من التحليل لحذف العامل الصغْري 
36-4 
ددم ب برجي 1[ 
1- -3-4 
0 2-كيه_ 2-دل 








0م #4 4 4#4- ير يمير 
لابد أن نضرب في المرافق لحذف الجدر 


_ 4 - عر 2 2- ل 7 
(2 +ي/)2- م 502 4 - 26 04 








- 11 
2 ل ع[ /ء 4+ 


دم و 





الحل 2-0 3 + 22))_بمرت1[ © 


نعوض عن يمت > بالعدد 1- - 
و -<عدد مو 0/1 


- -عدد سالب << ( ) 


- )-1(2+ 3)0-1(-5--7 








نعوض عن قفيمي ا بالعدد 2 4 
© نهاية الدالة كثيرة الحدود عند 6 و 00- 
2٠024+1 5‏ 1 +21 نعوض عن قيمة ا في الحد ذو أعلى أس فقط 
-- حيتي - جحت )بون © 
0 2 2 2 22 
الدالي لبست لها نهايي عندما 2 جه 2 مه ع 3(م6) ح 3ير ووز © 
060 جاع 
مع ع 3(مه-) ح تير ووز © 
مو-٠جئعر‏ 
0م 25-25 2-25 
لاح -- 1 6 00 - 0(4ه-) 2 مر 110 © 
0 5-5 0ن - <ج-ئ2 


لابد من التحليل تحذف العامل الصخطري 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 








عند إيجاد نهاية الدالة كثيرة الحدود عند مه - أو مه 
نوجد النهاية للحد الأكبر أس فقط 


مثال2 أوجد النهايت الأتيز 


(4 + 4ير5 - 2:3) مجرتت[ 





الحل 
5 ح 110[ - (4 + 4ير5 - 3ع2) موب رتطذ! 
- -ح (مه)5- - 5)6(4- - 
مثال3 الأتيي 
2 4 + 4ر5 - 'ع) لكلل 
الحل 
6(7-) ع كير بصنا ح- (4 + و حجنا 2 


© نهاية الدالة الكسرية عند ه و 0- 
عند إيجاد نهاييّ الدالي الكسرين عند 00 0 00- 
يكون الناتج أحد الحلول الأتينر 
© إذا كان أكبر أس في المقام الناتج صغر 
©إذا كانت درجن البسط - درجىي المقام فإن الناتج 


© إذا كان أكبر أس في البسط فنعوض بقيمن > في الحد 
ذوأكبرأس 
مثال 4 أوجد نهاييّ الدوال الأتين 
4 2م71 ل 213 
ل لإ ا 1113[ 69 
1 + 313 - 51:4 مجر 
5 + 2م23 713 
حعطعطللللل نز[ © 
4 573 بي 
8 + 3مر 4‏ 21:2 
علد وخ[ © 
ع2 + 512 0 مم جير 
5 +3 725 
عط غ1[ © 
4 214 م جير 
الحل 2ر0 وز © 
#4-23+1مرج 2-000 


لأن أكبر أس موجود في المعام 





5+ 2ر3 - ث7 000 
0 
وحيث أن درجت البسط - درجت المقام 
معامل أكبر أس 7 
معامل أكبر أس 5 
8 + ثير4 - 224 0 
21 + 51:2 اك" 
وحيث أن أكبر أس في البسط فنعوض بقيم3 * في 
الحد ذوأكبر أس ليصبح الناتج هو 
من -ت 3-) 4 
5 + 725-32 000 
-2 0 
وحيث أن أكبر أس في البسط فنعوض بقيم3 * في 
الحد ذو أكبر أس ليصبح الناتج هو 


النائج هو 


ح-ّ 105 
تت السنوات السابقة محلولة فيديو 





_ 


55 1023-2 05 30 
ا 23+22 مدر 


© 


© 
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0 (0 4 (0 5- (م 5 (2 
0 2224-6 ,دس 4 : 

09 ماق يمي ل 1- 11111 
6 (0 0 (6 1- (م 4 (ج 





3 2 1 


ل ل 6ك 


عماد الجزيري 


[ 11 ) مؤلف كتاب المعاصر 





و ان 





قواعد إشتقاق الدالة 


شتفت داكت / بالتسبي 3 عد يرم كلها وأحف الرموذ اللأتيد 


, ١ 01 01 
لانن‎ 700- 


مثال1 إذا كان 5 - («)//ر فإن0 - (*) / 


6 كه مهمه وه 21 هو 11-1م1 11 


نزل الأس واطرح منه 1 


0 


مشتقت الدوال الأتين 


34 ح (ع) م © 
1 2- -ح (ع)م/ © 

: 

ا 2م © 

1 








الحل 
3 -ح 5,ر(4) 3 - 
“يو 1ع 6 يوز 5ك )وه هك زين) 1 
2-5( 4-)3 - 32-4 - (2ر 
- 


-1 


1 
م 1--- 
2ت 


مثال3 أوجد مشتقيّ الدالن 
7 + ععر5 - 1524 ع (2«)/م عندما 1 -2 
الحل 


3022-5 ح () / 


نعوض عن 7 ب 1 ليصبح الناتج هو 
5 - 5-(30)1 - (1) / 










3 8 4 - 0" / © 
© مشتقة مجموع وطرح دوال هو مشتقة كل دالة على حدى 


مشتقة حاصل ضرب دالتين هو 


شتقة الأولى < الثانية + مشتقة الثانية فى الأولى 


مثال4 إذا كان (5 + 22 )(4 - < 5) > (2) / 
أوجد (1-) / 


(4 -دعر5)ع2 + (5 + 5)24 ع (2 )' / 
ع 8 10:2 + 25 + 522 - 

5 +عر 22-8 15 - 
8 - 25 + (1-)8 - 1(5-)15 - (1-) / 


الحل 


مثال5 إذا كان (7 + 2 )322 - (*«)/ أوجد (2)” /ر 


(32) 2 + (7 + :6<)2 - 00 ' | 
42 + 18:2 ع 62:2 + :421 + 12122 - 


الحل 


ا م البسط 4 المقام ست مشتقة المقام 2 البسط 


(المقام ) 2. 


مكثال 28 أوجد مشتقىن 





/)»( - 2 





57 -درزة- دق 7 1 
جح زور 
م235 21 - 0 
«5) 200 
ت عر5 ) 
مثال+ - 0)/ أوجد - (2)' / 
(2082420-80 ب ررم » 
الحل 82+72( 0 3 1 
24- 
2 + برق) 203 69 
- 
2-2027 0-0 6( -(2) / 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 





تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


مثال8 إذا كانت :42 - 22يرع| - (2)/ و2 - (1) / 
أوجد قيميّ ١‏ 
الحل 4 - ع2 - (2) / 
2 - 4 - (2)1 - (1)* زر 


قح ع اي ما داخل مأ ١‏ 
تمصب تمت © أوجد مشتقتةُ الداليّ 7+ 52 - 322 ع (2) /ر 
0 عندما 0 دعن 


فيديو شرح التجميعات 

























مثال9 الل ل و ار 0 0 7 0 5- (م 3 (ج 

الحل © إذا كان 2 - (2)م/ فإن (2)/ تساوي 

١ ©‏ ل 4 9 سب إن حي نك (م رحج 
لسرعة اللحطية لجسم بحر 00+72 624 22 2 


هو مشتقة دالة المسافة عند تلك ١‏ تحماعات 1436 





مثال 10 تعطى المسافنّ التى يتحركها 3 مشتقيّ الدالة 1/9 ع ()9 
بعد + ثانيت بالدال 

22-1 -غ18 - (2)/ 

أوجد معادلن السرعت اللحظين لهذا الجسم 


) هر (ه - زم 4 (ه 
ا - 6 ) ح (8) / 


الحل نوجد مشتقت دالي المسافم عد (م 2 (3 
أي أن معادليّ السرعيّ اللحظي3 هى 5 
4 -18 - (ع) */ 5 
© ميل المماس لمنحنى الدالة عند نقطه هو نفسه و1 ُ 
النيعة الاولف ملداله عند نلك النقطة 201 556 0 2 (0 ا 
مثال 11 أوجد ميل المماس لمنحنى الدالن عند (1,0) اك 0 0 
3242-1 ح ررس 2 (0 68 1 (م 
حجن خريي بشبعم ابول جرم بر © مامشتقي ( - 4()2 + 7,2-) - (2)مز 
«تحوص ع التعص لي لدان 01411 14- (ه 
ليصبح الميل هو 2 - 1[ 4 - بر28 - 21:2 (0 | 4 + بر28 - 12:2- (ه 


© النقاط الحرجة هى نقطة عندها المشتقة الأولى للدالة 


- صفر أو تكون غير معرفة اح ك0 
مثال 12 أوجد النقاط الحرجت للدالّ 62 - 2,ر ح رز 1 2 3 4 5 6 7 


الحل نوجد المشتقيّ الأولى للدالة 2-6 - مر 1ه ]1ه ]همه ط[لء ]|:ة ]:ة ]| ق) 


عند النقاط الحرجىي تكون المشتفي - صمر 
3 ح دعاجهي 0 ع 6 --212 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 











© [الحارهالا 





الدالي (7)«2 هى دالي أصلييٌ للداليض (2) / 

إذا كانت مشتقيّ (7)2 هى (2) / 

مثال7 

إذا كانت 3727 - (2) / فإن أحد دوالها الأصلييّ هى 
0١53‏ 1+*غ32 © 32-6 (م 2 (0 


الحل نبحث في الخيارات أي الدوال يكون مشتقتها 
هو 327 نجد أن الحل الصحيح هو 2:3 (0 


© تكامل الدالة 77 هو نزيد الأس 1 ونقسم على الآأس 
الجديد + ثابت التكامل 


مثال2ح أوجد ناتج 104 ا[ 
الحل 
6 حل 1 
0 ا 
مثال3 اوجد ناتج 2 2 
الحل 


© تكامل العدد الثابت حا هو ءا 


مثال4 ع + 2ر5 ح 2ل 5 ل 


© تكامل مجموع وطرح دوال هو تكامل كل دالة على حدى 


مثال5 70 + 3ر4 + 6225) ل 


4 6 
الحل ع +45 + 5م - 


ع + 4مر + 6مر 








© التكامل المحدد 


4 
©" - ()" - عدوم / | 


0 
نكامل الدالة عادي ثم نعوض عن قيمة < ب 0 ثم نعوض عن 


قيمة ا ب ونطرحهما 


مثال6 أوجد ناتج 36201 " | 
2 2 م213 
ت اقيع ١‏ 3 )بت 
١ ] 3 )‏ ) - 
7 -(13)-(22) 
مثال7 - 6:2 + 526 


. : ار "كبن 
(5 - 3ر2 + *2) - |[ ع5 ---4+6|- 
. 0 3 :2 


)24 + 2)2(3 - 5)2(( - )0* + 2)0(3 - 5)0(( 
- 2 





لكن !٠)--1‏ مرفوضت لان قيميم ن تكون أكبر 
من صمْر في حدود التكامل 
تدريب إذا كان 6 - :دك :ن/ /[ فما قيمي / 

4 (0 03 2 (م 2/1 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 








© المساحة تحت المنحنى 












مساحة المنطقة المظللة 
تحت منحى الداله (<) / 


الحل مساحتٌّ المنطفَيٌ المظلليّ هى 2(07) / , 


- (ي) عم 
1 0 
-©-(ة) 


عمثال10 أوجد قيمنّ التكامل 
:1 4 + ع4 - 0 
الحل 
المقدار 4 + 4 22 هونضسه 2(2 -2) 
وبالتالي يصبح المقدار المطلوب هو 


4 
2(2 -ع) / 
3 
4 
07 (2 -2) / 
3 


م6 | دن هه 


ملحوظة هامة 0 - :2(04) رز ل 


مثال11 أوجد قيمت » إذا كان 0 - ::9ميه + 3,) | 


الحل معنى أن التحكامل - 0 فإن 7-/ 





تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


خديو شرح التجعيحت 


تجميعات 1437 


© أوجد قيمتّ المقدار 








0 + 0[ - سكير 


0 (0 “21 (6 4 (0 6 (ج 





0000 1 
3 0 7 


2 إذا مخان- بععرةهء 1 





© أوجد قيممر «01 37 


تحمدعات 1435 2 
2 





5 0 #/ة كه م - 








عماد الجزيري 


عد الاق 
015 








0 11 اك 





© الدوال المتلتية للزوايا 609 9 455 3099 


© الدوال المثلثية في المثلث القائم #رزد 56م 


١ | 











١ 
220 22 5-8 0 0 املك ب و رزو‎ 0 
.006 2 205 المقابل جر الوثر‎ 
عد كك 5 3 ١ك : 3) - ؟60‎ 
زد , ) د :5ه‎ ٠ "9 ا‎ 
5008 086 © امح‎ 
المجاور ا‎ 
مشقلوب ال 5126 هو 050 افد‎ 
1/3 1 مقلوب ال 0 05ح هو 6عع5 متلا‎ 
60530 مقلوب ال تمصبح) 0016 -- ح 511145 , -- حت‎ 
516 
, 007:60 - 2 + - 3 





ة | 2056© عفدت 
2 1 ملحوظة 


يجب حمظ الدوال المثلثيي للزوايا الخاصي يطريفىي 





ملحوظة . 

في أي مثلث قائم إذا علم طول ضلعين د 

الثالث باستخدام نظريي فيتاغورتث إذا كان - ح 0056 فإن 05 -ح 0 
إذا كان 1 - 26د فإن 59 -ح 0 


مثال1 أوجد 56 فضي المثلث 
3 
الحل لابد من إيجاد الضاع الثالث للمثلث بنظريت 
فيثاغورث 5 - 42 + 1/32 





14 7 6-3 
- 056 
3 
13 
5 ٌ مثال4 من نقطيّ تبعد 100 ١‏ عن قاعدة برج وجد 
مثال 2 من الرسم أوجد 0066 برج 
1 أن زاوييّ إرتماع البرج هو 60 فماهو إرتماع البر - 
الحل لابد من إيجاد الضلع الثالث للمثلة ن زاويي إرتماع البرج هو هو إرتماع البرجح 
الحل 
2 
بنظريتث فيثاغورث 17/2 - 12 - 0/3 يمكن استعمال دالي ال 30] 
1/2 
ع 0 مها البرج - مم من 
12 7 1 
لتك كك البرج 023108 
2 
1 7 البرج - 1001/3 
عماد الجزيري 





مؤلف كتاب المعاصر 








© التحويل من الستيني إلى الدائري والعكس 


٠. 3‏ هه بي 0 ٠‏ > 2 مه .* 1 

لللحويل من السسيني للدائري نصرب الراويى في لمر 
٠ 4.‏ 3 مه 0 ه > 0 100 
للتحويل من الدائري إلى الستيني نصرب في سدم 


1 
مثال 5 ماهو قياس الزاوييّ 270 بالتقدير الدائري 
31 1 


الحل ير 270 


180 2 






قياس 00 بالقياس الستيني 


0 أو تنقص عن 360 
الزاوية المرجعية لزاوية حادة 
إذا كانت الزاوية سالبة فنضيف 

المرجعية للزاوية الناتجة 

مثال 7 ماهى الزاويتّ المرجعيت للزاوين 

الحل 

فتكون المرجعيي هى 60 







240” 


الزاوييّ 240 تزيد عن 180 بقيم3 60 


مقال 8 ماهى قياس الزاويي المرجعيث للزاويمم 60- 


الحل ‏ نضيف360 إلى 60- لتصبح الزاويت هى 
0 وحيث أن 300 تنقص عن 360 بمقدار60 فإن 


المرجعيي هى 60 
مثال 9 أوجد قيمي 511150 
الحل نوجد المرجعيي 1503 وهى 30 

ذّ- 030و+ - 150 مزه 
ونختار الإشارة + لأن الزاويةّ 150 تفع في الربع الثاني 
وتكون ال أ5 موجبىر 


مثال 10 أوجد قيممّ 5120م 


الحل نوجد المرجعيي ذل 120 وهى 60 


21 - 0560- 2 120 05© 
ونختار الإشارة السالبي لان الزاوينّ 120 تفع في الربع الثاني 
وتكون فيها 0 005 سالبم 


قال 





© الدورة والسعة للدوال المتلتية 


** إذا كانت الداليّ في الصورة 0517121 - [ 
فإن السعين هى © وطول الدورة وهو 522 

**» إذا كانت الداليّ في الصورة 00051 - [ 
فإن السعيى هى 0 وطول الدورة هو 0 

*» إذا كانت الدالي في الصورة 0101151 - [ 


0 1 160 
ليس لها سعي وطول الدورة هو اه 


عثال11 أوجد السعيّ وطول الدورة للدالز 


0 تت 1 
السعضّ هى 5 وطول الدورة هو 120 - 327 


الحل 0 
هثال12 أوجد السعيّ وطول الدورة ثلدالز 


060 تت 1 


1 الدالي ليس لها سعان وطول الدورة هو 455 - 180 


السعى وطول الدورة من الرسم 
0 


2 


1 5 7 






الحل طون الدورة على الرسم هو المسافي 0 
آ' ىم 
لأي نقطنّ تحركت دورة كامليّ مثل النقطم3 


فهى تحركت من أعلى إلى أسمل وعادت إلى نمس 
المكان عند ١‏ وتكون المسافيّ على محور “ا هى 
إبتدأً من 7 إلى 51 وتكون فقيمتها 47 - 1 - 51 


السعنّ هي أقصى مسافي للداليّ على محور لا ويتضح من 
الرسم أنها 2 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 








© اشارة الدوال المثلثية 


الج 5 
6 1 
في الربع الأول جميع الدوال المثلثييّ موجبم 
ضي الربع الثاني 517 ومقلوبها فقط موجب 


شي الربع الثالث 07 ومقلوبها فقط موجب 
شي الريع الرابع 005 ومملوبها فقط موجب 


مثال14 إذا كا 







الحل حيث ان 05 
الأول او الرابع 
وحيث ان 130 سالبيّ فإن 2360 أو الرابع 
وبذلك تصبح الدالتين مشتركتين في الرب ع الرابع 
لدلك فإن 0 تفع في الربع الرابع 
.زا مده م 
ملحوظة ١‏ 


إذا علمت دالت مثلثييّ واحدة فإنه يمكن إيجاد باقي 
الدوال المثلثيقّ عن طريق عمل مثلث فيثاغورث واكمال 
باقي أضلاعه مع مراعاة الربع الواقعن فيه الزاويم 


مثال15 إذا كان - - 56م ؛ 180 > 0 > 90 


أوجد 306 


الحل 3 . 
من فيتاغورث ١‏ لضلع الثالث في ا لمثلث هو 4 


من المثلث - 206 ولكن مقر 


0 تقع في الربع الثاني أي تكون ال 130 سالبم 3 
لذلك تصبح ل - رمغ 





© الدوال المتلتية لضعف الزاوية 


0526© ©5116 2 - 51126 ه» 
6 مزه - 205590 - 605280 ه 
213106 
للقت -ح و 2مموح ه 
6 1-3047 
مثال 16 إذا كان '- - 0 وكان 180 > 0 > 90 


أوجد 26 511 


الحل نصنع مثلث قائم ونكمل أضلاعه , 3 


2 - 8/ - 12 -32/. ح عر 


 »05 6‏ مزه 2 - 51126 212 
وحيث ان 0 تفع في الربع الثاني 
١‏ ِن دالي ال مأو موجبىين لكن 2005 سالب 
42 1- 20/2 
سساح لدي سن بم 2 ح 
9 3 3 


عذال 7 ١©]1‏ كان 2- - 076: وكان 360 > 0 > 270 





1 
فإن 005 فقط موجبه 
0 3 1/5 
© “مزه - 8 “2005 ع 20526 
- )- 5)- م 1 
لاح [إسل]ل [إسل)-ح 0592© 
5 0/5 5 


9 * 5111 1 3 9 





عماد الجزيري 


[ 18 ) مؤلف كتاب المعاصر 








© خصائص هامة للدوال المتلتية © الدوال المثلثية لمجموع زاويتين والفرق بينهما 


0480- ح  511)-8(‏ ه 


0ه - (86-)وم00 2 ه 8 4 205 + 8 205 4 زد - (8 + 2)4زد ‏ ه» 
 12321)-8( - -048‏ ه» نفك بنمس الاشارة بين الزاويتين 

0 , 360 زوايا تثبت الدالة المثلثية مع مراعاة إشارة 8 صطذر 4 مزه + 8 وم م ومء -(8 جم) وم 2 ه 

الربع الواقعة فيها الزاوية الأصلية نمك بعكس الاشارة بين الزاويتين 

4 8 + 4 1ج 

مثلاً 0 زه + - (6 - 510)180 0ك اول ار ررم * 
. سس 
تنبت في البسط بنمس الاشارة وفي المقام عكس الاشارة 


يمكن استخدام هذه القوانين في إيجاد فيميم بعض 
الزوايا بدون الأليّ الحاسبر 
مثل الزوايا 15 , 75 , 105 


0 + 05)180© 
مثال 20 أوجد قيميّ 75 زه 


نختار الإشارة السالبة لأن 6 + 180 0 


اذى تلسحقدى ‏ #ااجكريىى 5ك 
وتكون 205 سالبة ١‏ 1 ا ّْ 1 . 
مثال 18 أوجد قيمتّ (6 - 07::)180غ 00 












0 - (0 060 © 0 - (م 000 - (30 + 510)45 - 511175 
يق [5 45 وم + 30 205 45 5111 
الحل 180 زاوييّ تثبت الدالي أي أن الناتج هو 011] 
55-7 


وحيث أن 6 - 180 ربع ثاني ومسا 2 
وبذلك يصبح الحل هو 0 








مثال 21 م 

0 , 270 زوايا تغير الدالة المثلثية نر 12 ا و١‏ 
2 4 

50 جحج 66و , 01 جحت 131 ر 205 جه 511 2 

والعكس صحيح الحل 

مع مراعاة إشارة الربع الواقعة فيها الزاوية الأصلية 5115 60 زد + 45 205 60 05 

4 2 2 
متلا 06- تح (0 + 05)90© شك - 5 د 
. امننزا 
”> تغير 

نختار الإشارة السالبة لآن 6 + 90 تقع في الر بع الثاني 

وتكون 205 سالبة 

مثال 9 أوجد قيمثّ (6 - 205)90 

0 0110) 060 (© 0809 - (ما 080 (06 

الحل 90 زاوين تغير الداليّ تجعل ال 005 تصبح (أ5 وحيث أن 001. 





الزاويتّ ربع أول فنختار الإشارة الموجيم 
وبدذلك تصبح الاجابرزر هى 5110 (0 


عماد الجزيري 


[ 19 ) مؤلف كتاب المعاصر 








- < حاصل ضرب أي ضلعين « 0 الزاويي بينهما 


10/3 1 
3 - حي كا 7 ا 2 > 751860 46 »ا ج 


مثال 1 احسب مساحيٌ المثلث 


9) قانون الجيب 
6 _ 0 _ 
0 مزد 8ززءه جل 







مثال 22 أوجد قيميّ » 


11 





الحل 


_ 12 51145 
2 0 


121 2 


7 -- كب د ير 
2 
مثال 23 أوجد قيمخّ 0 


الحل 4/6 


8 _ 6ل/يه 


45 طزو ‏ 5186 
12 : 
حتكاة ايه _ ويهزو6/.ه4 








حت 51116 
8 8 
كا _- 5116 
ِ- 5116 
1/3 
05 -ح 6 95 --- 51106 








9) قانون جيب التمام 
يستخدم قانون جيب التمام لايجاد طول ضلع بشرط 
وجود ضاعين والزاويي المحصورة 


مر 
: 8 
06 ط كاه كا 2 - 52 + 2ولن. - 8ل 
مثال 24 أوجد طول الضلع « 1 . , 
الحل 5 
050 5< 4 ا 2 - 52 + 1/42 ح عر 


0 - 25 + 1/16 ح عر 
1 -ح مر 


© حل المعادلات المثلثية 


5-0 كل فيم 0 التي تحقق المعاد لمر 


1 
1 ل كك . همه 
حل اماد لم , 060 حيث 360 > 6 > 0 
.. 1 
نالزاويي ال 007 - ذ 
لراويي السي قيمي 517 لها هى - نجد 


لربعهمن الأول والثاني لذلت 





وتكون مجموعت الحل هى 30,150[1) 


مثال 26 حل المعادلت 227 - 050 حيث 0 > 90> 0 


الحل نبحث عن الزاويي التي فقيمي ومع لها هى 7" 

نجد أنها 30 

وحيث أن 05 سالبت في الربعين الثالث والثاني لذلت 
0 - 30 - 180 ع 6 
0 - 30 + 180 ح 6 


وتكون مجموعتّ الجل هى [210,150) 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 








© معكوس الدالة المثلثية 


© 1 ورزو ع :و عمرن 2 ه 
6 1-ومو»ن ع ومع ععرنو 2 ه 
9 1 ورج ع :وخ ععرنو ه 


مثال 27 ماقيمج 122-مزه 


1/2 . . و .. و‎ ٠ أ‎ 5 ٠. 
-- الحل نبحث عن الزاويئي النى فيمي 517 لها هى‎ 


نجد أنه الزاويي 45 















ماقيمىن 5 1 و0 )ومح 


1 - 26ومء +ل 8 112 


“مزهو ع 8 4ومع - 1 *ومع ع 9 زه 


6 “عمو ع 8 >2ورجخ + 1 


ملسم 


1 - 6 >2ببنغ - 6 “عمو 


9 *#عوع ع 2نامع + 1 


نسم 


1 - 29عمع  -‏ 2ع 


تستخدم المتطايقات السايقي في تبسيط العبارات 
المثلثييّ كمايتضح من الأمثلن التالير 


68 “مه -ح 1 - معنو 


9 اوح ع 1 - و تعو 





لتبسيط العبارات المثلثيي نتبع الخطو ات الأتيم 
© محاولي جعل الدوال المثلثيي مأر و 5م»© 


© نستخدم أحد قوانين المتطابقات السايضم 
© نفكرفي التحليل - العامل المشترك - توحيد المقامات 























89 
مثال 29 تبسيط العبارة - 
ع 

00 0110)]) 0808 (©6 0[ 0 (06 
الحل ث أ 1 ممع 1 209" 
حيكان ل اح تت كت 
0-2 510 00589 

1 1 6 عع5 
يصبح المفدا _- ا -_- 
وبيص: ر 511060 © 05© 9 ©5© 
2 51106 0 511 1 
31 
0م 2 1 6 0605© 





“ 89 89 
قثال 30 العبادة التى تكافت ل 
ا 
00 20 0 060 (0 
56 
ع 00و05 حل -ع 0 31] 
510 058) 





8 و 5 _ عي 0 205 
516 0 6 ززه+ 


56م 
م ومع ومع66 2056© 


جلدح لل بين : 
6 “مز 26د 5116 








56 9 
5080 0 0 


“0 0 0 001 
كه )ء 0 2 الاك 
الحل حيثان 4606زه - 6 ا /, ١ح‏ 6نع5 
يصبح المغقدار 5 51 


>» 51169 - 26/6 





ت 5116 »2 5 
© 0605© 


مثال 32 تبسيط العبارة ‏ © 04زو - 6 4ومح 


0( 0 0 © 09 )0 0 


الحل نقوم بتحليل المقدار 
(0تضزد ع 46ومع)(50:زد + 59ومع) ع 0 كوزو - 6 4وو2 
وحيث أن 1 - 20رزو + 05260 و0520 ع 28:زو - 26و20 


0©>© 1 -ع 0 ثورزو - 8 45و00 


عماد الجزيري 


مؤلف كتاب المعاصر 





تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


تجميعات 1436 


. 7 1 : 
© إذا كان 5 6 وم + # زد حيث أن 90 > 0 > 0 





0006 


اح 0 0 


© اذا كان - - 6 مزد و 270 > 6 > 180 



























أوجد 60 فإن 517260 يساوي 
4 - - 
|٠١00‏ 2660 45( 30 8 ]| 5و|) ه| دو 
9 ماقيمم 511150 © من خلال المثلث المقابل أوجد طول الضلاع المقابل 
للزاويي 45 
2 2 2 
9© اد 65 - 5:2 أوجد قيمي 2 ' 
0 (0 0 0 0 (5 6 (0 3 6 2073 (ط | 81/2 (5 
© اوجد قيمة (125620- ب تجميعات 1435 
© ماقيمح 26]م» - 20عى0 
#6 جرح (0 060 (6 1- (م ورور" ل ا 
© ماقيممرّ 51115 86 2 01 56م د نو رع 
م لع) سشدم| تمدن 
2 2 4 4 
- 6»0646) 071150 
0 05) 0112000 
0و (6 2 3(51126 
9 ماقيممز 
#ززه (8 + 205)60 - 6 و0 (6 + 5111060 6م مزه ©6018( 
13 12 + (م 1 (ج : 
1 3 2 لت 4 0 60 
© إذا كان < 6 ومع 1 رززو و5> 0>60 050) 4 
6 2 © ماق 5 
اوجد فيمي 0 
#رززه (8 + 05)60» - © و0 ( + 511160 
0 (0 45 (0 0 (م6 0 (3 1 : 
3 إل 3 0 2 رم حَ (ج 
2 2 13 


31210 4 5 81716 1211111019 | 14-13 
اه ]إة]اة ]هط ]إ[ة[إة ]هه ]همه إ|ة]|ة ][ة ]|[ ه|اء | همف 





عماد الجزيري 


51 متخ صب ميم 
22 





الأسس و اللوغاريتعات 


© المعادلة الأسية 





إذا كان الأساس - الأساس فإن الأس - اللأس 


مثال 1 إذا كان 27 - 1-*3 فإن قيمت 7 هى 
006 05 4 - (آ 3 )0 
الحل 


حيث أن 33 - 27 فإن 33 - 33-1 










2-1 - 3 للاساس فإن‎ ١ 
هه‎ 2-1 2 
متال 2 اك فإن فيمن 1 هى‎ 
0) 3 (م‎ - 4 06 
5 32- 25” الحل حيثأن‎ 


7 


الأساس - الأساس فإن 
أي أن 4 - 

© العتباينة الآسية 
إذا كان 57 < *5 فإن 7[ < 7 بشرط 0 أكبر من 1 


إذا كان 7م < *5 فإن 7[ > « بشرط 0 أصغر من 1 


مثال 3 إذا كان 9 > *3 فإن قيمةّ “ا هى 


3 - «(0 2-2 7[ لوكا اد 02-9 
الحل 
> 3# بجا 9> 33 
1-22 
8 1 7 
متال 4 إذا كان 125 > 6 فإن فيمي »ا هى 
3 - 0(«2 2ج عدرن ( 23 كك بدرم 5 > <« (0 
الحل 
1 7 11 
0 عت 00 
22خ 





تدريب أي ممايلي هو حلاً للمعادلة 
20 2 
5 - |2 27 
4 (0 62 2 (0 4- (3 
© التحويل من الأسية إلى اللوغارتمية و العكس 
7 التحويل من الصورة الأسية إلى الصورة اللوغارتمية 


إذا كان 2« - 037 فإن تن ح- ع2 ررع10 


مثال 5 الصورة اللوغارتمييّ المكافئي للصورة 
2 -< 25 | هى 550 
الحلصر الصورة اللوغارتميسيخ 5 - 32 رع10 
7 التحويل من الصورة اللوغارتمية إلى الصورة الأسية 
إذا كان بن ح 2 برع 10 فإن « ع (0 


مثال 6 الصورة الأسييّ المكافتيّ للصورة 
3 - 8 رع10 
الصورة الأسيسّ 8 - 23 





الحل 


415 2 


٠.0061 


داع 53( ررع10[ ه 
0 8 7 ع 7ع ررع10 ه 


1 > 10810 ه 
عند عدم وجود اساس 0 


مثال 7 أوجد قيمىين اللوغاريز ير 


حم 


10 


لدم 


الحل 
3 - 103ع10 - 1000ع10 ©©6 
2- ع 1081072 ع وو - 0,01 ع10 © 
3 - 43 رع10 ع 64 برعا © 


عماد الجزيري 
ظ كلف كتاب المعا 
018 مو ١‏ صر 








© جمع اللوغاريتمات 
7< م105 ع 7ر105 + 2 برع 10 
2 لوغ جمع - لوغ واحد ضرب 
مثال 8 أوجد قيمن 9 ج8527 + 3 ج1082 
الحل نطبق فانون جمع اللوغاريتمات 
9 2 13 - 90 10527 4 3 108527 
51> رن 10827 


© طرح اللو 


0 
7 م108 ح- 09 8 


2 لوغ طرح - لوغ واحد قسمم 


مثال 9 أوجد قيمن 4 عع10 - 100 ج1028 


الحل د رو - 4 م108 - 100 105 ١. ١‏ 


2 - 54 عهو1 ع 25 عع0و! 


مثال 10 إذا كان 1,5849 - 3 رعه1 و 2,3219 - 5 رعه! 
أوجد قيمي 45 ي1082 » 2 108 
الحل نحاول تحليل العدد 45 إلى 5 و3 نجد أن 
5 - 335 ويذ لك يصبح المقدار 
ا 75> 3 3 1082 ح- 5 ج108 
نستخدم قانون جمع اللوغاريتمات ثم نعوض 
9 - 1,5849 + 1,5849 ع 5 م108 + 3 روع10 + 3 روع10 
7 - 
5 
9 - 25 ج108 0 1052 
23 - 5 يع210 - 35 وع10 - 54 روع10 
4 ح- (2)1,5849 - (2)2,3219 - 


© طرق حل المعادلات اللوغارتمية 


التحويل إلى الصورة الأسيمز 
إذا كانت المعادلنّ تحتوي 
على اللوغاريتم في طرف 


حذف اللوغاريتم من 
الطرفين إذا دكانت المعاد ل 


تحتوي على اللوغاريتم في 
الطرفين واحد 












مثال11 حل المعادتئي 5 رع10 + 3 رع10 ح عد رعها 
الحل نستخدم فانون جمع اللوغاريتمات 
(5 »ا 3),ع10 ع عد بع10 
نحدف اللوغاريتم من الطرفين لينتج 
5 2 
مثال12 حل المعادلي 2 عع10 - 3 ج2108 ح 2ن عع10 


الحل ‏ 35-1082 يع10 - ع رع10 


9 
2 52 - 2 روع10 
9 


2-7 
5-5 


مثال 13 حل المعادتي 2 - 2 وع10 

الحل لابد من التحويل إلى الصورة الأسين 
عوع- 32 

9 2ت ير 

© حل المتباينة اللوغارتمية 


التحويل إلى الصورة الأسيم 
إذا كانت المتبايدم 





مثال 14 
الحلي حيثنن اللوغاريتم في طرف واحد نحول إلى أسيي 
8< ججا 23 << عر 


مثال 5 حل المتبايدي 6,ع10- 12 بع10 > 2« رع ها 
الحل نستخدم قانون طرح اللوغاريتمات 


12 
0 105 > عدبعها 


نحذف اللوغاريتمات من الطرفين 
2 2 
وحيث أن مجال اللوغاريتم هو 
0 < عر 


٠. 0016-٠ 


فإنئن 0 < 2 ح 2 





عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 










تجميعات السئوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 


تجميعات 1436 





تجميعات 1437 



















© ماناتج المقدار 
(1 + ع«)ءع210 - عر ععم1 + (1 + عد)عع10 

عد عع10 (ا 00 +108 ( 

4 عع10 (6 2 +108 © 


وجد قيممّ (723ع10820108- (1087>*4) رع10 
01 3 | 251 رعو1 (ط | #«#وع10 (5 


. . 1,6 ت 5 ,105 0 فإن 00ظ1 م105 هو 
26 4 (م 2 (3 


ع 9 و108 3 







9 (0 6 (م 8 (2 
© أوجد قيمز 17/36 566 2 
6 (0 1 6 


© أوجد حل المعادل2 
3 - /27 ج1058 ع 2 ج108 2 
2 (0 0-9 9 حكم 


© ما ناتجحج 310527 -37 51082 + 2< روع10 
و1 م | 2 © ع0 (0 ١‏ ”زد وع1510 (3 


23 


©إذا كانت 27 - 33-31 فإن قيمين 7 هى 
1ع ( 0 | 1د [ب8| 8ح 2ن إن | 4ج#جعديع زة 









© إذا كان 9 < 3*2 فأي الأتي صحيح 


1 > ع«  0(‏ 0< 2(ه ‏ 1 < عر(ط 
© ماهى الصورة المختصره للمغقدار 
72 2108 + تزع 4108 - عد ء 108 3 








اج 0 

3.42 بيطي 
2 م 108 (0 1 
272 


© إذا كان 





8د 


( 108 
6( 108 





(ج 


م - 3 يه10 و » - 5رهه! أوجد قيم: - رعه! 


م-2)3 (0 2 20 22 
) 3( ) 9 )0 5 (0 5 (ج 
اح ع 
9 ماقيمي 2 في المعادلي 2 ع 16 وع10 
ره 9 (م 2 (لج 
2 4 3 
فيمم 10 
لم (م 5- (3 
5 5 
© حلءاك يوم 31 و10 ع- (4 - 22) روعه[ 
- 724 2 (م 24 
© مامقطع تر 0 +4 - ر 
0١1 -1 0( 0‏ 24 


عماد الجزيري 


و زعتب صم 
25 





7 إأ*اساهانه لف فى إأهاطط سلا 





9 رتبة المصفوفة و عناصرها 
رتب المصفوفي عدد الصموف 7 ا عدد الأعمدة م 
عنصر المصموفمّ يتم تحديده برقم الصف ثم رقم العمود 
مقلاً رتبيّ المصنوفت 0 | 8 
هو3 ٠‏ 2 لأن عدد الصموف 2 وعدد الأعمدة 3 
العنصر +02 يعنى العنصر الموجود في الصف الثاني 
الثالث فيصيبح 4 - +2 






تساوىي مصفوفتين 
موفنين فإن العناصر المتناظرة متساويم 
1 . 5 5 4 عر . 
مثال 1 2 5-7 / -1[ و 
الحل كل الى يِتاظرة متساويم 
9 دعر -_ 
3- ع7 ه 11 2 


9 جمع وطرح المصفوفات 
عند جمع أو(طرح) المصموفات من نمس الرقم 
من جمع أو(طرح) العناصر المتناظرة ‏ 0م 
: ل جميع 

عناصرها 





1 - 
عثال 2 أوجد ناتع | ١‏ 1 ِ 2 
8 - 


الحل يتم ضرب 2 في جميع عناصر المصموفتن الأولى 


ويجم ضرب 3- في < جميع عناصر المصموفي الثانيم 








3 6 2 10- 
| 0 2--|-+ | 4 1 
24-- © لإح 
15 16- 
| 6]- 
ع 1 





© ضرب المصفوفات 
يمكنم شرب المصطوفات يشرط 
عدد أعمدة الأولى - عدد صموف الثانيم 





11 2 ج40 الصرب ممكن لذن أعمدة الأولى 3 
وصموف الثانييص 3 

وتكون المصموفي الناتجي من رتبىي ١‏ للحا" 

]0 2 4 الصرب غير ممكن لذن أعمدة 


الأولى 3 وصعموف الثانيي 2 


مثال 3 أوجد ناتج : د 1 


الحل اول يتم ضرب الصف الأول في العمود الأول 


2-315 | 
-1 5101| 1 


2 7 3 + 3 «<0 0 
20000 200 


مك ب الصف الأول في العمود الثاني 

0 كا 
2 011 _- 
1 ؟< 3 +2 >< 2 0 3 + 3 7 2 


3 


20001 210001 
0 5 العمود الاول 
ثم الصف 0 
1 ا 3 + 2 ا 2 
1 »ا 5 + 2 ا 1- 
4 0 4 
عماد الجزيري 


مؤلف كتاب المعاصر 





مجموع الأقطار المرعيم 
8 - (4 كا 0 ا 1) + (5 كا 1 ا 1) + (1 >< 3 << 1) 
مساحتّ المثلث ‏ 2,5- |[(8) - (2])3ا 


زق المحددات 
طريقة فك المحددة من الدرجة الثانية 


مت م 


مثال 4 أوجد قيمت المحددة ابل | © النظير الضربي للمصفوفة 
الحل 6- -ح (5 كا 4) - (3-< 2) يكون للمصموفي نظير ضربي إذا كانت فيمي 


المحددة لها + صمر 

0 ا > ال ل 
همقلا المصنوفت | /] ليس لها نظير لأن قيمت 
المحددة - صمر 0 > (6 كا 1) - (3 »<< 2) 


طريقة فك المحددة من الدرجة الثالثة 


نكرر العمود الأول والثاني ثم نجمع الأقطار الرئيسيم 













والأقطار المرعييّ ونطرحها 
[' 1- 3 1 
مثال 5 اوجد ناد ]|0 0 2 المصفوفي 41 | يكون نظيرها الضربي هو 
الدل 5 4 1 0 " 1 
4 © المحددة 


عثال 7 أوجد النظير الضربي للمصفوفىن ا 
مجموع الأقطار الرتيسيىن فيمي المحددة 7 - (5 ٠‏ 1) - (4 »« 0 - 
ع (4< 2 كا 1-) + (1 ٠‏ 0 < 3) + (5 << 0 


مجموع الأقطار المرعيم 
0 - (1» 0 كا 1-) + (4 ا 0 ا 1) + (5 2 2 2< 3) 
الناتح 38- - (30)-(8-) 


المثلث الذي رؤوسه (/ر,©) و( ,©) و(0,5) تكون 


لاهن تدريب إذا كانت المصطوفة |ج .و *| 
1 2 © 0 
1 0 اك ليس لها نظير فماقيم « 
1 ,7 .|2 








مثال 6 اوجد مساحتٌ المثلث الذي رؤوسه هى 


(0,0) و(3,0) و(1,2) 








الحل 
1 11 عض | 
3 36 0 4 
11.0٠ 1‏ 5 4 
مجموع الأقطار الرئيسي عماد الجزيري 


3 - (1< 3< 1) + (0 ا 1 كا 2) + (1 ءا 0< 1) مؤلف كتاب المعاصر 








تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 


فيديو شرح التجميعات 





اليل تحميعات 1435 














ا 1 : 0 © إذا كان |! 0 
0 [41- 5 0 0 
 6( 4‏ 164-( 4 (ه ١‏ 1 | 0 عبد 
. 3 8]ن 1 
1 ' 35 0 0 
© ما النظير الضربي للمصغوف: 
5 
3 1 57 0 > 
1 3 ات 1 و ]0 5 و إلة 
422-55 ]0 0 و 
ال 1 © إذا كانت المصطوفة |5 “,أ *| ليس لها نظير 
(4,12) » , (2,8-)2 ب (60)0,0 تتختط ععفافة 





(0 2 (م 
12 (0 ' تأ 0 )6 : 3] إذا كان ذلك ممكناً 
©اإذا كانت : 8 ط, 7 
2 6 

















4 | 1 |-ع 5 0 ا | له 
3 2ه غ6 12 
ماهى العمليي الجبريت التي تتم على 8 , 8 لينتج الضرب غير معرف(0 
9و 5 
11 0 2 
08 2 2 
8 جم (0 6-65 (ه60 28+8  6(‏ 8 جم (هج 5 
0 
ره 


9 
م 
21 3 | 4 1 5 | 6 | 7 1 8 
الي لايك اس تائم لمم امالك ال كم و كر 


عماد الجزيري 


9 مز تب اصعام 
2 








© المنتتانيعات 


المتتابعة الحسابية 





© الحد النوني للمتتابعة الحسابية 


المشابعي الحسابيي هى مجموعي من الحدود المرنبي 
بشرط أن الغرق بين أي حدين متتالين هو مقدار ثابت 
المقدارالثابت يسمى أساس المتتايعيٌ ورمزه 0 
الحد الأول في المتتابعيّ هو .0 
الحد النوني للمشابعي هو ,0 
( هورتب نأي حد 
الحد النوني هو 


4 ا (1 -22) + 01 تج ,به 













نعوض في القنانون 
4 - 3< (1 - 12) 


مثال 2 اكتب صيغن الحد النوني للمتتابعن 
ا ان عي ار الو كان ل لا 
الحل 2- -4, 10 - يه 
4 ا (1 -72) + به ت به 
(2-)< (1 -2) + 10 
7 --12 - 2 + 2 - 10 


© الأوساط الحسابية 


كل حدود المتتابعي الحسابيتي أوساط حسابيي ماعدا 
الأول والأخير ولتعينها لابد من إيجاد قيممّ 1 
الحد الأخير - الأول 
رنبم الاخير - 1 00 
مثال3 ماهى الحدود التي تصلح أن تكون أوساط 
حسابيبي بين الحدود 
بر 1 
1 )2 


0010 9 م 08 (0 





2 


الحل ‏ 3 أوساط + الأول والأخير 
عدد الحدود كلها هو 5 
36 11-1 
4 5-1 
نضيف 3 إلى الحد الأول كى نحصل على الأوساط 
10 


0- 





9© مجموع حدود المتتابعة الحسابية 


يمكن جمع عدد ,/ من حدود المتتابعي الحسابيي 


11 
(1(0 -) + 2000 0 
1 
ة 01 2 - ورد 


مثال 5 أوجد مجموع أول 20 عدد فردي 
الحل 

الأعداد الفرديي هى 
1 


0 >171, 2-2 0 ,ىر( 1 -01 


20 


: لمتقارعات الهندسية 


يشبسين هى مجموعن من الحدود المرتبين 


06( 55 

الحل 

المتتابعي الهندسيي هى 003,9,27 

لأن كل حد يتم ضربه في 3 ليعطي مابعده 
© الحد النوني للمتابعة الهندسية 


71-1 


7" 0 - 0 
مثال 7 اوجد الحد الخامس في المتتابعي الهندسي 
ا مر ار رك 
الحل العو جك ون 
4١ )2(4 - 4١16 - 4‏ - 

عماد الجزيري 


مؤلف كتاب المعاصر 








مثال 8 أي ممايلي هو الحد النوني ..... ... ,3,9,27 


0 20 8371-1 7 (0 
الحل نستخدم طريق التجربي ونعوض عن 6 ب 1 كم 2 
ثم 3 
نجد أن 3 هو الحل الصحيح لأن لو عوضنا عن 0 ب 1 
ينتج 3 ثم نعوض عن 0 ب2 ينتح 9 ونعوض عن ١‏ ب 3 
ينتج 27 








حدود المتتابعة الهندسية 


عدد م من حدود المشايعي الهتدسيي 


© المتتابعة الهندسية الغير 


هناك نوعان من المتتباعات الهندسينٌّ الغير منتهيبن 


المتتابعسّ الهندسيتٌ التقاربيّ 1 > م7 > 1- 2م 


" المتتابعبٌّ الهندسيتٌ التباعدي 1 < 7 أو1 >7 


مثال 10 أي المتتابعات الأتيي تقاربيز 


0 1 1 
1# 2000 


ل ل و12 ,603,6 


ا 
د معت 8 در لاح ب 81 


المتتابعت التقاربيتّ هى (0 لأن أساسها 2 - , 


9© جمع المتتابعة الهندسية إلى مه 
يمكن جمع المتتابعي الهندسيي التقاربيي إلى © من 
الحدود بالقانون - 0 

“أت 









مثال 1 أوجد مجموع حدود متتايعي هندسيىي 


لانهائييّ حدها الأول 15 وأساسها 2 


الحل 5 - ره 





11-1 
5-0 - -- 
6 41 
1 
5 
ه24-5- 2 _ 1( _ 
2 1ل 1م 

3 5 


5 
دل 
0 
را 
0 
- 


1ل في صورة كسر إعتيادي 
0,12121212121212)57 - 0,12 
...... .+ 0,000012 + 0,)0012 + 0,12 
210111017 لبشه الى 6ه حدها الأول 


01> 2) - 01 
12 _ 20,12 ك يه 
09 0,99 001 - 5 
© مفكوك ذات الحدين وو 
“زبو جين 
عدد حدود الممفوكوت هو 1 + 7 32 


أي حد رقمه 7 من حدود المفحكوتكت هو 
1- 4+1م- 
اع يي ا 2 
مثال14 أوجد الحد الثالث في مفكوك ”4(5 + 2) 
الحل الحد الثالث هو 
*(4) *() و52 


3 - 3.16 عمف 
3 7 2*1 


عماد الجزيري 





مؤلف كتاب المعاصر 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





فيديو شرح التجميعات 








0 © في المتتابعز ...16,32 ,8ر4 

ب ابه" ما هو الأساس 

2 
8 
3 43 ( © مافيمم (1 2 د 
0 (0 15 60 0 (م 5 (3 
6 (0 5 ل 4 (م0 للك © أوجد الحد قبل الأخير في منكوك 

9 مسابعوه: مجموع حدودها الثلاثيّ الأولى هو 
6 ومح د الثلاثيّ التالينّ هو 702 كم يكون 3 


1 
[2+ 5) 
0 لازم ا 
59 : 7 5 (0 رط (ه ع5 (0 بوك زد 
© ماقيم (1 - : 


25 
تجميعات 1435 











0 (0 0 © (0 كج دز سمس 
و ماي صلسيم ١‏ © صيغتّ الحد النوني للمتتابعت الهندسيت الأتيز 
' حر 8,6,3 أوجد حدها اللخماء ... ,5,10,20,40,80 ضعو 
1 (0 0 د رم حت به (0 55 ين لهت 
تجميعات 1436 5١‏ جز ره (0 


© الحد رقم 100 في المتتابعت 
...و 23,30 ,9,16 


2 0 0 (© 0 (ط0 0 (2 


© متتايعي حسابيي ... ... ... ... ,43,39,35 
فإن العدد 7 يكون الحد رفو 


1 (0 0 (©6 0 (0 8 (ج 


ا 5-4-3 6 71 81 10191 121111 
الا لما مكاضر لاسطوا الاق اك اا تي زا ا ا كك 





عماد الجزيري 


مزش عب تماد 
ال6 





لاز 


© قيمة الدالة عند نقطة 





مثال 1 إذا كان 4 + ير5 - (»)/ أوجد (2)/ 
الحل يتم التعويض عن كل 2 - : 
لتصبح الدال 14 - 4 + (5)2 - (2)/ 


ن *«5 - 22 ع (2)/ أوجد (20) / 


(5)20 - *(20) - (20) / 
100 - م4 ع (20) / 


مثال 3 ا م » 52 
)03 


الحلر حيث أن العدد 3 يوجد < عر 
لذلك نعوض في الدالث الثا 
60 -<1 + 35 ح (3 







1 )( 





© درجة وحيدة الحد 


هى مجموع الأسس فوق المتغيرات 
مقلاً درجة وحيدة الحد 5272*1:3 هى 7 


© درجة كتيرة الحدود 


هى درج أعلى وحيدة فيها ويسمى معاملها بالمعامل الرئيسي 
مقلاً درجت كثيرة الحدود 277 + ير 5‏ 4,2 + 7:3 


الدرجي 3 والمعامل الرتيسي 7 


9 تبسيط العبارات الجبرية 

عند ضرب الأساسات المتشابهث نجمع الأسس 

عند قسمت الأساسات المتشابهي نطرح الأسس 
مثقلاً عند تبسيط العبارة (6-بر5:ر7-)(3برة-2) 


نضرب العدد في العدد وفي الاساسات المتشابهي نجمع 
6 0)0111)) 2 


٠-4 
2 


اللاسس 


-1422 7-3 - 





مقلاً تبسيط العبارة 







0 


501 20 0 3 
4 4027 





© العمليات على كتثيرات الحدود 
عند جمع اوطرح كثيرات الحدود نجمع 
الحدود المتشابهن فقط 
" عند الضرب نستخدم طريعَمٌ التوزيع وعند 
ضرب الحدود المتشابهت نجمع الأسس 
عند القّسمي محاولت التحليل أو أخث العامل 
المشتركت ثم التبسيط بسطاأً مع مقاماً 
مثال 4 بسط العيارة (3 + 7:2 - 3:2) - (1 + :2 - 2ير5) 
الحل يتم توزيع الإشارة السالب على القوس ثم نجمع 
الحدود المتشابهم 
- 3 ع7 + 3:2 - 1 + ع2 - 51:26 


2 ع5 ل 21:2 


العبارة (2 -62 + 4 3 
2 34 + 21:5 


مثال 6 إمتلطانا 1- 522 - (2) / 





أ جور 
الحل (1-+22-1(522 
15 2-6 


7 
© العمليات على العبارات النسييك» "م < 





العبارة النسبيم تكون مكونه من بسط ومعام 
غير معرفت عند القيم التي تجعل المقام - صذ ”ما 
مثال 7 ماهى قيم » التي تجعل الدالنّ غير معرفز 


3خ )زر 
(5 -ع)(2 +ع« 


الأعداد التي تجعل المقام - صر هى 2:5 2- 
لذلكت تكون الدالنّ غير معرفنّ عند 22:5- 


الحل 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 





مثال 8 العبارة حب تكون غير معرف7 عند ال 
الحل يكون المقام - صفر 
0 > (5 + 5()2 -ع) ديدي 0 - 12-25 
5 دعن أو 5 - ,ع 


وبذلك تصبح العبارة غير معرفيّ عند (5- ,15 





. ن) .,] هو المضاعف المشترك الأصغر للمقادير 
عليه يجب تحليل كلاً منها إلى عوامل ثم 
'ْ بأكبر أس والغير مشتركت 





مثال 9 أوجد 1/1.) ..1 


07 , “اروكاس 5ه 9 
الحل نقوم بتحليل الأعداد 20 : 15 +10 
0 | 10115 | 2 
0 | 15| 5 8 
2 ]| 3 ]| 1] 3 ».© 
2 1 1 | 2 0 
1 1 1 


2 -ح 0.1/1 .,آ 


* عند جمع وطرح العبارات النسبيي لابد من توحيد المقامات 





مثال 10 تبسيط العبارة 2 و ع 
0 208 
الحل لتوحيد المقامات نضرب المقدار الثاني في 27 
1 3 
اك 
0 06 208 
3-6 _ 
200 22 


. 01 3 1 
متنا ١‏ تائج ‏ - له نت 


الحل نضرب الحد الأول في (1 - 6) 
ونضرب الحد الثاني في (1 + 0) 





َظ 
أوجد نات مكحي وود 
نحول خلكي” القسمي إلى ضرب 
1 


3 23-21 1 92-يم 

0-141 82211 02201 1م 
20 08-130.31 
(1 + 6-1()6©) (04-1()6+1) 














عند ضرب أو قسمت العبارات النسبيي لابد من 
التحليل بسطاً ومقاماً ثم الحذف 
166 0314 25 
"م5 ت2مق 


الحل نختصر 03 مع “0 ويبقي ‏ في البسط 


مثال 12 بسط العبارة الأتيخ 








نختصر 54 مع 57 ويبقى 53 في المقام 

نختصر ع مع “0 ويبقى ع فضي المقام 

نختصر الأعداد مع بعضها ليصبح المقدار هو 
تيع ردج 


12-6 11350 
18 11-6 
ناخ العامل المشترك ونختصر 
 0)2-6( 265 1‏ 15 
6 - 11 


مثال 13 أوجد ناتج 
الحل 








غ103 52 


و 59 





عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 





© نظرية الباقي 


حر إذا فسمت كثيرة الحدود («7)/ على ,7 - 2 فإن 
باقي القسمت هو (00/ 


مقال 15 إذا كانت 3 - 22 + 3 - (2)/ فإن باقي 
قسممٌ (2«)/ على 1 -2 هو 
01 04 


1 -(6 0 م0 


الحل لايجاد باقي القسمي نعين 12-3+ 13 - (1)/ 





لحدظة 

يكون 7 - 7 عامل من عوا : إذا 

كان 0 - ()/ 

متال 16 أحد عوامل كثيرة الحدود 6 + :7 - / 
011 2 - عدر 1 + 1( 1 


الحل نستخدم طريقي التجربي 
نعوض عن 2 أو1 - أو 1 - 2 ونراقب أي منها سيعطي 
ناتج صمر 

6-9 + نق :2 قوع زمع 
هذا يعني ان العامل هو 1 - 2 


© الأصفار الحقيقة للدالة 
عدد الأصفار الحقيقي للدالي هو عدد نقاط تقاطع 


مقال 17 كم عدد الأصمار الحقيقن للدالي المرسومر 


0) 2 5003 004 011 


الحلصري عدد الأصمارهو عدد 


نقاط النقاطع مع محور» 
ويذلت يكون عدد الاصمار 


هو 4 





© عدد الجذور المركبة 


هو نمس درجي كثيرة الحدود 
عدد الجذدور المركبنين لكثيرة الحدود 
7+ 2ر5 - 314 
الحل عدد الجذور المركبن هو 4 


مغلا 


© تركيب الدوال 


إذا كان (2) 9 ,(7) / دالتين فإن تحصيل دالتين هو 
(90)0)] - () (روه]) 

ونحصل عليها عن طريق التعويض بالداليّ ()9 داخل 

الداليّ (2) / 


متال 18 إذا كانت 1 + 22 - (2)و , 522 - (2)/ 
أوجد (09()2/) 
الحل نعوض عن الدالتّ (9)2 داخل الداليّ (7)/ 


- 1(2 + 5)22 > (0©)و) / 
+دع20 + 2022 ع (1 ل عره4 + 44) 5 








نزكانت جق- 00و , 2نه - (20)] 


)]609()2( 


مقال 20 ((8-,6) ,(1-,3) ,( 
[(3,4) ,(5,6-) ,(1,7-)1 > (22) و 
اوجد (09)2/ 
الحل نبدأا من عنصر «< الموجود داخل (7) 0 ثم نذهب 
للدالي () / 

2 -(7)/ + 7-(9-1 
8--<(06)/ + 6-(5-)0 
غير معروف - (4)/م جد 4-(90)3 

وبذلكت يكون ناتج التحصيل هو 
(#8جرقب),(12-) 





عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 





© المعادلات والمتباينات الجذرية 


لحل المعادل: أو المتباينن الجذرين نضع الجذرفي طرف 
واحده ثم نربع الطرفين لنتخلص من الجذر 





المعاد لي 0 2-7 +2/ 
7- 02+22 
77 الطرفين 9 - 2 + 


“4 7 - 2 
متال 246 2 - 1/3 
الحل بتربيع الطرفين 16 
> 
© مجال الدالة كثيرة الحدود 0 
المجال هو )/ 


312 < 8 
3-6 

2 | 

مقال © أوجد مجال الدالر 2 - بر5 + 4ن - 2 

الحل المجال هو /( 


© مجال الدالة تحت الجذر الترييعي 

نضصع ماتحت الجدر > 0 
مقال 09 أوجد مجال 8 + 17/22 - (2) / 
الحل 0) < 8 + 212 


8- ح- 212 
4 ح عن 


مجال الجذر التحكعيبي هو )| 
© مجال الدالة الكسريج كه حدق 
كثيرة حدود 
|أصضار المقام] - 8 
مقال 09 أوجد مجال الدالت كد - (0)] 
الحل أصغار المقام 0 - 22-6 





أي أن 0-85 
المجال هو [1+3-/ 










كثيرة حدود 


© مجال الدالة 





نضع ماتحت الجذر > 0 


31-5 








مثال 26 أوجد مجال الدالتن +2 - (2) / 
الحل 0 < ب - عر 
4 < ع 
) معكوس الدالة 
ا.. استبدال (*«)/ ب[ 
اا. استبدال 7زب* والعححجس 
||| نضع:«ر طرفاً توحده 
مقال 27 إذاكان 3 + 22 ع (2) / فإن (7) 7-1 / 
الحل 3 + 22 - 7[ استيدل (2) / بلا 
3 +207 تعر اسنيدل “بلا 
2177-2-3 جعل بر طرفاً لوحده 
0-89 
ظ“ 2-52 
3 تيد - ونم 
د 
© متو تغطر في الدالة 


متوسط معدل التكه رللداكت ر)/ ضفي الغترة [0,5] هو 





مقال 28 أوجد متوسط معدل التغيرظلد 
5 + 22 - )م في 1م ظ 
الحل 
و - 5 +4 - (2)/ 4 
6- 1+5 - (1)/ 


: _ 9-6و _ (0/-(2)/ 
المتوسط هو 3 000-03 - 


مقال 29 أوجد متوسط تغير الداليّ للدالر 
3 + 1/2 - (2) / في [1,3-] 
الحل 


- /)-1(-/2-17+3 - 71-1 
/)3( - ,/2)3( + 3 - 7/9 - 3 
/)3(-,)-1( _ 3-1 1 


المتوسط هو 5 1 (1-)-3 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


الناتج هو 1 - 
إذا كانت ٠‏ زوجي لايقبل 


القسمي على 4 
مقلاً 1- - 15 


الناتج هو ] 
إذا كانت 0 فردي فتطرح 


منه 1ويكون العدد المتبقي 
يقبل القسمي على 4 
مقلاً 1 -21] 


متقال 30 حل المعاد لن 0 ع 4 + كير 
الحل 
بأخن /17 للطرفين 4- ح 2 


21+ - 1-/21+ - 4-/1+ ع عر 


مثال 231 مقيمي 3:.51- 
الحل 5 - (1-)15- - 1512 








( العدد المركب م + 0 
يسمى 3 الجزء الحقيقي 0 الجزء التخيلي 


ح< ١‏ عند تساوي عددين مركبين فإن الأجزاء 
الحقيقييّ متساويي والأجزاء التخيلين متساويم 
مقال 32 إذا كان :25 - 6 ع 1ز5 + 30 
أوجد قيميٌ ١‏ , 3 
الحل الجزء الحقيقي - الجزء الحقيقي 
7 0 ١ج‏ 6 ح 30 


الجزء التخيلي - الجزء التخيلي 
5 م جب 25- -ح 5 


حر عند جمع وطرح أعداد مركبي نجمع الحفيفقي 
مع الحقيقي والتخيلي مع التخيلي 


مقال 33 أوجد ناتح (:2 -7) - (/5 + 3) 


الحل 27 +5-7 + 3 
7+ 4 ح- 
حر عند ضرب أعداد مركب نستخدم طريقىن 


لتوزيع 
مماقيمة (21 +5101 + 2) 


ها سم 
74 (28 + 5001 + 2) 


2-0 0 0 


© المعادلة التربعية 6 


المميز 402 - “0 يستخده يكرد . روي 


المعادلي التريعيىيضي كمايلي 





4 


لو النائج عدد موجب مربع تكون الجذور حقيقة سبية ‏ ع 
لو الناتج موجب غير مربع تكون الجذور حقيقة غير نسبية ج«اعمن 4‏ 72 
لو الناتج صفر تكون الجذور حقيقة متساوية 5 


لو الناتج سالب تكون الجذور تخيلية مركبة -_- 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 








© خطوط التقارب للدالة النسبية 22 - (2)/ 


©) دوال التغير )م 


© التغير الطردي 
إذا كانت لا تتغير طردياً مع “ا فإن ‏ «/ ع 7[ 


حيتث ٠)‏ عدد ثابت 


خط التقارب الرأسي عندما يكون المقام - صمر 
2 خط تقارب أفقي حسب درجي البسط والمقام 
© إذا كانت درجي البسط أكبر من درجت المقاملا 


85 ك١‏ _- 
متلا 0 او ح رر يوجد خط تقارب افقي 
كلها علافات طرديي بين >< ول © إذا كانت درج البسط أصغر من درج المقام يوجد 
© التغير ااعت خط تقارب أفقَّى هو 0 ح 7[ 
1 © إذا كانت درجت البسط - درجت المقام يوجد خط 
/ 5520000 1 5 1 
إذا كانت ا تتغير عكسيا مع )“ا فإن ‏ - ع '[ معامل أكبر أس في البسط 
- تقارب أفقي هو تخب -ح رن 

5 )) عدد 3 معامل اكبر اس في المقام 

هم 2 2 . 
متلا 2 07 أو 2 ح رع 


مقال 37 خط التقارب الرأسي للدالن ع (2) / 


عستيو : 













5 
إذا كانت /ا تتغير مشترك مع ح و2 7 اعت 2 - :(0 0 -2زره ‏ --ز(ر6 2 -ح :د ره 
حيث ٠١‏ عدد تثابت “انض 
يي أ 2 بي هب 0 - 4 22 
إذا كانت /ا تتغير طردي مع )“ا وعكسي مع 7 فإن 
اير ود ِ 2 الاهم الى 
7 رب 2١‏ قفي لي ايده (2) / 
حيث ٠١‏ عدد ثابت 
مقال 35 أي العلاقات الأتين فيها تتغير ١‏ طردي مع »« د 
ح- 2 (0 2+ ح-<2 (0 
وعكسي مع 2 
27 6 
د ع بإ(04 5 > «7زة[(6 2 5822 ح 7( - [زز ره الحل 
الحل حيث أن درجن البسط - درجي المقام 
العلاقنّ الصحيحن هى 5 55 فإن خط التقارب المفقي هو 
: : معامل أ أس في البسط 
مثال 36 إذا كانت » تتغير عكسياً مع 7 وكانت سم اس اه ملسست ك0 


معامل أكبر أس في المقام 2 
0-<لا عثدما4-/!ا اوجد !"ا عندما 5<ل7ز٠‏ 7 
الحل 5-5 
4 ح بز ->» 20 ح عر 
7-5 ملاع و حر 
حيث أن العلاقيّ عكسي نتحرك مع السهم 
4 »7 20 





16 





و" 


5 


عماد الجزيري 


زعتب شعاد 
57 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





غيديو شرح التجميحات 














© ما أبسط صورة للعبارة النسبيىي 


12-7 ْ 1 :4 ثم م1 





تجميعات 1437 











© المضاعف المشترك الأصغر ./ا. ©. | 2-5 2 22-25 
2 2-1-3 
7 الحدود 2073175 4712176 6+5 5 (2)2+5 
1 غير4 0 | 6روةعر0(20 درركع 20 (3 اعسات |" 0 
12103 2 


© إذا كانت 1 + 2 - (2) /, 3 - 2« - (2) و9 
ماهى النقطمٌ التي تجعل (::) (/907) - (09()0]) 
1 عع (ط 1 > (5 


2- ح جع (0 2 - ع 0 
8 - 2م42 (ص 


7ج (0 
اك ب 0» 
© أوجد متوسط معدل التغير للدالض 
4 -ع3 - 5ع ع (2) ر 





© أي ممايلي ليس عامل من عوامل كثيرة الحدود 
سو 


في المترة [3,5] 2 3206-> © 
6 (0 3 4 (م 3 (و )3 ل 5 
© أي ممايلي عامل من عوامل كثيرة الحدود 1+ ع سر 0 
4 + ع2 + 2عر ‏ ثعر 0) 2 ير 7 
2+عر( 0‏ 2-#له 1+ (ط ‏ 1-#(ه © في أي المترات الأتي 





© ما مجال الدالخ 6 -1/22 - (2) / 
3 < ع (0ل ١‏ 6< 2ه يم (ط (15-ب (ج 


6 -6--12/, - 
[9,10] (0 [8,9] (6 كم (ممم 


9 أي ممايلي لاينتمي إلى مجال الدالمز 
2 - 4د - (2) / 
2 (0 0 (6 3 (0 


© أوجد متوسط معدل التغير للدالي في المترة 
[3- ر5-] 
“4ر6 - 4ير ع (2) /ر 
5 0 140-(0 5 (6 | 224-(3 


ا 4 تت 7 8 12-1111-1019 
م تاس الجسم اتاتتعمر بج تسن انكس سكس الاستاكس لاجس زتاتكر إتم سك الام 
اسكتساكنا الحم :تجرترني 


9 مؤش عتب تماد 
358 








تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 














5 5 57 42 
تجميعات 001 0 خط التقارب الافمي للدالي 0 رق 


5 
2 - 2< (0 0 > ترز - 1ر6 3+2 >< (0 





© إذا كانت < تنغير عكسيا مع /ا وكانت 
© توجد للدال3 87 -- 225 ح 7[ قيم3 صغرى 
في [3,5] هى 

0( -8 ©( 0 0( 2 


2--<ا عندما 2 -لا فما قيميّ /ا عندما 6 - 
2 (0 1 (ه6 4- (0 1( 
27 في المعادلت 2 - < هى 


طرديه (م مركب (ج مشتركت 





ظ توجد للدالة قيمة عظمى أو صغرى في 
ظ [5 , ه] عند بداية ونهاية الفترة أو عند 
النقاط الحرجة إذا كانت تنتمي إلى الفترة 


6 ما فب جه 7 َك 6 حك 25 َك 4 
1 (0 0 )6 1- (ط 
© ماقيمت المميز للمقدار 
0 - 7+ ع5 كير 
0 (0 2 6 3- (0 
© أوجد ناتحج (1 -4)(: + 4) 


 0(16 +1‏ 6016-2 15 (0 
© أي ممايلي ليس حلاً لكثيرة الحدود 
0 - 84 -يع37 - 3ن 

0( -4 0-3 0( 7 








مفاتيح الحل 
1 َّ 96 4 5 6 7 8 
وجوه 


عماد الجزيري 


زعتب اشام 
1309 





© المسلوى القطبىي 


مقال © أي المعادلات الأتييّ هو معادلت خط مستقيو 
زاويي ميله 30 

أي نقط” 7 في المستوى القطبى يكون احداثيها 08-0 26-0 3-#(56 30ح رت 

الحل المعاد لني الصحيحني هى ع 
























مقال © أي المعادلات الأتين هو معادلثن دائرة نصف 
قطرها 3 
0 -ح- (0 3 - 6( 3-#(هطا 9-#(0 
الحل المعادلي الصحيحي هى ١‏ 


© المسافة بين النقطتين في المستوى القطبي 


إذا كان (72)72,62 , (1)71,01 نقطتين في 
المستوى القطبي فإن المسافيّ بينهما هى 


6 - ج205)0 21172 - 7225 + 7/715 - 7122 


البياني للنقط3 (7,6) عن طريق تغير اث 


وإضافيٌ أو طرح 180مع الزاوييّ 0 


)2,307(, )1,1207( 


فَيْهَى 


1 المعادكة كد - هن محادكة داكرة كسبة [همْ 4/. - (30 - 2050120 2١22٠1‏ -15 + 24 
فطرها هو العدد 
حر المعادلي زاوينّ ح © هى معادلثّ خط مستقيو 0 يكارتي 


زاوييَ ميله هو قيمي الزاويم 
0 7 - ني 


همقال (0 أوجد نقطي في المستوى القطبي لها نضس رتي للنقطت (4,605) 
التمثيل البياني للنقطن 1 
55 الحل 2 - - 4١‏ - 60 005 4 - ن 
1/3 
3 - .4 ح 60 وأو 4 ع بر 
(5(03,300 (4,420) (9 | ىل لل عل : 
(120-,0()3 (3,240-)(6 أي أن النقطتّ هى (2,203) 
الحل 
الحل الصحيح هو ح لأنه تم تغير اشارة ١‏ 
وإضافيّ 180 للزاويم 
عماد الجزيري 


[ 40 ) مؤلف كتاب المعاصر 








© التحويل من الديكارتي إلى القطبي 


2 + 2:2/, ع حر 
12-ورئ - 6 « 
2 
طقعام 
حر نضيف للزاويق 180 إذا كانت النقطي في 
الربع الثاني أو الثالث 
يف للزاويث 360 إذا كانت النقطي تفع في 
الريع الرابع 
نت النقطني تفع على المحاور فيجب تعين 


0 )00,17 
ملو ع 


مثال ©) النقطت (2,7/2/) في المجرة 22 







(0(001/2,60 (62)2,45 (5(0)280 
الحل 
١/2 - ./2 + 2 - 2‏ + 9/27 
2 
11-5 ورم ع 5 :-مها ح 6 
النقطي هى (2,45) 
مقال (5 النقطيّ (3,0-) في الصورة القطبيي3 هى 
1 1 
(2)0,2 (45,)كء (5)3.2 ,)02 
الحل 
07 
وحيث أن النقطّ تقع على محور< السالب فإن قيمن 
الزاوييّ هو 180 


تصبح النقطي هى (3,180) 


مقال 0 النقطن (1-,7/3) في الصورة القطبين هى 
الحل 


2 - 1/4 - 1(2-) + “3ل - 


13 
0 - 360 + 60- - 360 ل لها - 0 
النقطىي هى (2,300) 








© القيمة المطلقة لعدد المركب 
+ 0 - جع 
4 + 42ن/د ع |ج| 


4+ 37 





القيمي المطلفي هى 
مقال () أوجد القيميّ المطاقيّ للعدد 


الحل 5 - 1/25 - 32 + 1/42 ح إج| 


© الصورة القطبية للعدد المركب 


(© مأو :1 + 8 05©)م ع 7 


حيث ١‏ مفياس العدد المركب , 0 سعي العدد المركب 


مقال (5) العدد 7/2 + 7/2 في الصورة القطبي هو 55ظ 


4-2 - 92+ 22ل - 


1/2 
5 - 11وج - --1 ررجخ ع 0 


الحل 





بيبى هى 
د (45 طذأ )ا + 45 2)005 ع 7 


متال 7 0 ] + 60 4)005 في الصورة 
الديكارنيي 

الحل فقط علي: 
2 - 0مررزو 


3 
2+ 15 [ - 2+3 





مقال 0١‏ سعني العدد المركب ( 51717 6 - 7 
0(7 0 6 0 (0 0 (ج 


الحل السعنّهى - 60 


عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 





© تحويل المعادلة الديكارتية إلي الصورة القطبية 
نستخدم التحويلات الأتيز 
06 حت 7 ,ف 70050 ع عن 


مقال  )”‏ ما الصورة القطبيي للمعاد لن 
3 ح- 


0 - 2م (ج 


0 -ح 2م 0 





الحل نعوض عن 20 : 


05 )75110(4> - 3 


3 ع زوم - 005256 







بأخن “7 عامل مشترك << 3 - (5:120 
3 - 720526 
5-0 ثم جد لب ثم 0 
ب 


© تحويل المعادلة القطبية إلي الصورة الديكارتية 
7 إذا كانت المعادلة في صورة عدد ع 7 نربع 


الطرفين ثم نعوض عن 7,2 ب 2+ 2 
مثال 05 
ماصورة المعادلم 3 -ح 7 في الصورة الديكارتيم 
9 ع 2رو + 5ع (م 3 ح بر + ع (ج 
06 -ح-ح #رو + 5 (0 فيو ع فبررن 


الحل نربع المعادلت لتصبح 9 - 75 ثم نعوض عن “7 
لتصبح المعادلث هى 9 -ح 2برز + 22 (م 


7 إذا كانت المعادلة في صورة عدد ع © ندخل +01 


على الطرفين ثم نعوض عن 67:0] ب - 


مقال 25 
ماصورة المعادلز ِ - 6 في الصورة الديكارتيز 
3 ح بر( 3 - بو +ع (ج 
06 ح-ح 2#رر + “عر (0 بكوك جدزة 








الحل إدخل 107 على طرفي المعاد لي لتصبح 


هما عت 632169 مس 


لتصبح المعادلت م “27/5 " 


أي أن المعادليّ هى 1/37 بي 


7 إذا كانت المعادلة في صورة 6 ع 7 نضرب الطرفين 
في ] ثم نعوض عن 7/25 ب 1/2 + 2ع 


مقغقال 09 ماصورة المعادل 45176 - 7 في الصورة 


الديكارنيم 
رك ع 2برر + 2عر (م 3 ح برو + عر (ج 
ررة - “بر + 2ع (0 6ه ع قيورن 
0 نضرب الطرفين في ؟ لتصبح المعادلت 
4151060 ع 4م 


عن 75 ب 12+ 24 ونعوض عن 15110 
/ا بح المعاد لي هى 


ع 


4 


56 


5ل 01 إن مي الى نسي 


مؤلف كتاب المعاصر 





© نظرية ديموافر 
إذا كان العدد ‏ (15110 + 7)20056 - 7 
فإنه يمكن إيجاد 77 من القانون 


(1517111189 د 6005118) 77 ح أج 


مثتال 9) إذا كان ( 2 مزه : + دم ) 4 - ع 
أوجد 2 
الحل دم : + كد ومم) 43 - 3ج 


(51217 + +1 64)©05 ع 3ج 


مقال 5 أوجد قيمد *(: + 1) 

الحل لابد من تحويل العدد إلى الصورة القطبي:: 
2 - 1377 - م 
5 مذو : + 45 ومع )1/2 - جع 


و 5 - 15 مه - 0 





بعد ذلت: 
50 4 0 1/2 - 25 
(0مطاكرا 5 
4- - (0 + 







عند الضرب نجمع السعات ونصضرب المقياس 
عند القسمنيّ نطرح السعات ونقسم المقياس 
مقال 09 إذا كان (120 (مذه : + 120 8)005 2ع رج 

(30 طاه: + 30 2)605 - وج 

271 5 

اوجد - 

22 
الحل 

21 ١ جع مت‎ 8٠ 2)6»050)120 + 30( + 1: 512)120 + 30(( 

- 16)©05 150 + :512150( 


2122 9 


8 7 
((30 - 120)مزة1 + (30 - 005)120) 2 - - 
2 


27 
(90 صزو: + 4)20590 - 7 
2 








7 عرق يه ع عر زا 





تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





40 
© إذا كان 2 - 2 في الصورة القطبي3ّ هى 
06 ح-ح 7( 060 2 ع 0(17 


(7 - 2 08 0(7 - 2 06 


© أوجد )7/31 3 1( 
1 (0 2 0 64- (0 4 (3 
© مقياس العدد المركب 1(5 - :) هو 
6 (0 08 6 (م 4 (2 


© أوجد الصورة الاحداثيي للنقطيّ (2,60-) 


(0/3,1) 0 (1,1/3-)© 2 (1,3-)(ط (2()1,0/3 
© ما الصورة المطبيي للمعاد لي 
4 - 2(5 - رن + مر 
0 -ح- [ (0 06 ح- 7( 
0 - م (0 0 ح- [ (0 


تجميعات 1436 


ىا 
. لنها 










ما الصكورة الديكارتيي للمعادلت * - 0 







3 - مر + ع (ج 
906 - 2بر + 2ع (0 برشلا - بره 

6 دل 9 ح 24بر + 122 
9 ع م (ج 








فيديو شرح التجميعات 
عماد الجزيرى 


مؤلف كتاب المعاصر 


© تتحليل الدوال بيانيا 





© المجال والمدى 





المجال بياني هو جميع قيم < المقابليّ للرسم © التزايد والتناقص 
المدى بياذ جميع قيم ٠7‏ المقابلي للرسم . 99 ل 
1 1 2 ُ 538 / - نصع مماس وهمي لكل فرع في الدالي ينيج احد 
البح ع حيصي مساب صصرر؟ المماسات الأتين 
0 «طل ل-ب-ه» 


حر المقطع /ا نقاط تقاطع المنحنى مع محور ٠‏ 
مسو جال- المدى- مقطع )ا - مقطعل/ا كزابدية” تناف ثابتمز 
89ر---7ب--زذ2ذ2ذ100002 


محورلا وتكون جميع المترات ممتوحمر 





مقال © أوجد فترات التزايد والتناقص للدالي 


م 
الحل المجال هو [4,3-] بدايت ونهايت الر, ظ وي 
المدى هو [3,3-] بدايتّ ونهايت الر, كي 
مقطع »ا هو [1,2-] نقاط تقاطع المنحنى مع محورير ١‏ 
مقطع /ا هو [3-) نقاط تقاطع المنحنى مع محور ا ١‏ 2 





متال 69 أوجد المجال - المدى 


10 


المجال هو ]3,©0] لا ]2,3-] نا [2-,6-[ 9 
م 
المدى هو ]6 ,1-] 
مثال ©) أوجد المجال - المدى الحل الدالت تناقصيت في ]0,ه-[ 


الدالث تزايدييٌ في ]00 ,10[ 
الحل المجال 7 


المدى */ - ]مه,0[ 
عماد الجزيري 


9 مؤش عتب شعاد 





© الدوال الرئيسية الآأم وطريقة الإزاحات 





الدالة التربيعية 
9 القيمة العظمى والصغرى وعدا 
| المجال هو )1 
القيمنّ العظمي المحلينّ هي أكبر قيمنّ للدالنّ في فترة المدى هو 0 < :1 


من المجال ‏ له من على محور“ , ' 


الدالة التكعيبية 
- 0 / 
المجال هو (١‏ 
المدى هو *( 


القيمن العظمي المطاقيّ هى أكبر قيمن للدالنّ في 


عن . حل- ١:‏ بيجب بهل 


جالة القيضة القطافة 
ادا - (*«) ر 

المجال هو (١‏ 

المدى هو [0 ,0] 





الحل عظمى محلين عند 4 - :رز 
ضقرى محلية عثدها 2ت ح ند 


مقال 2) الدالت لها قيمنّ عظمى مطلقيّ هى 
اكذاقث فيا ديت مسشرى محالت هن 0 





دالة الجدر الترييعي 
* - 0 ] “7 


المجال هو ]مه ,0] أ 





المدى هو ]0ه ,0] 07 
6 
2 
ا 58 ا الدالة الأسية 6 
3 ناح أ 370000 1 > > 0 > زيد 
مود اليب قاسية أغل نمك تو سن قيية على كلدت 531 0 ( / 
فقط عند 4 ح بر جال هو ْ 
المدى هو ]هه ,0[| أو 7 


ثبمة مشرى مطلت” هتف 5-.د:ن اس ا 00 


الدالة اللوعارئمية 
0>2>1 وعبروة1 2 (2)ر 
المجال هو |مه,0[ أو 7+7 
المدى هو ( 
عماد الجزيري 


[ ك4 ) مؤلف كتاب المعاصر 








مقال 0١‏ الدالي المرسومني أمامك هى 





مقال 07 الدالي الرنيسيت الأم للدالم 
5 + 1(5 -2) ع (2)/ هى 111 
الحل الدالتّالأم هى 22 - (0)/ 2- 2 رط |2 + اه 


مل الال 52006 2 - عر/0(1 3ج وديم 
1 الدالي الرتيسيتي الأم للدالم 
الحل الداليّ المرسومت هى دالت تربيعيت بإزاحي 


65 ل | ع (2) / هى «-+*+*-.<.....ه 0-000  [[‏ بي 1 مه )اه ١‏ 
2-1 مقدارها 2 ناحيي اسمل ويدلكت يكون الحل الصحيح هو م 
الحل الدالجّالأم هى + - (0)/ 
مثال ©) الدالي الرئيسيتّ الأم للدال” © عائلة الدالة التكعيبية 


عائلت الدالثن التحكعيبين هى ع + 7(3 - 0)2 - (2) / 
الحل الدانجّ الأم هى || - (2) / 


© عائلة الدالة التربيعية 


عائليّ الدالثّ التربيعييّ هى :| + 7(2 - 2)ه ع (2) / ' 5 
/ إزاحت أفقييّ ؛ ) إزاحن رأسيز 


سل ع م ع م ع ع ع ع م عم حر ع م ص عر م عر عر ع سر عر ع سر عر عر عير سي ع ساب[ ||| ع عي عي ع عي ع ع ع م ع ع م م حي م م أي م م د م م م ع م ب م اك لياع 


لو 0 موجب تكون )2 | | لو ) موجب تكون 
| الإزاحت ناحيت اليمين ١‏ | الازاحت ناحينّ أعلى 
| ولو سالب تكون | ! ولوسالب تكون 


' الازاحت ناحيت اليسار ٠١‏ '! الازاحتٌ ناحيي أسمّل 


4ع ع سم د ع ع ص ع ع يي يي ع ع ص ص ع ص ص م م ص م م ص سي م ع ص صر سر[ ع سه سد سد ع سد م ع سر ا ا اج م و م م م م م م م د 












ظة هامة لو كانت ح سالب أي أن المنحنى حدث 


| الازاحت ناحيت اليمين ' 
' الإزاحس ناحيّ اليسار ١‏ | الإزاحتث ناحينّ أسطل 


أ عبن بن اعبت عبن عت أبن عن عد عند عن عت عند صنت عن عند عن عن عند عد عند عنم عن عند عت عت عند عن عن عن عن ١١١0١0١0١0١١١١١:‏ لاعن عنم عنم عنم عن عن صن صن عنم عند عند عند عن عن عن عن عن عن عن عنم عن عن عن عنم عد عن عن اعم اع م 


ملاحظة هامة لو كانت ح سالب أي أن المنحنى حدث 


لك انكاس حول محور » 





مغقال 0١(‏ إذا كان منحنى الدالن («0)7 ينتج من منحنى 
الدالي (2)/ بإزاحي مفدارها وحدتين لليسار و3 وحدات 
الأعلى مع إنعكاس حول محور»< فما هى (20) 9 

الحل وحدتين لليسارأي أن 2- - « ؛ 3 وحدات لأعلى || الحل يتضح من الرسم ان 1 - / ,2- - / وقيميٌ 3 


226 كس كا١‏ + 2(3 -«) (ه 
*(1 - 2) (0 8 1+ 223 +2) م 


أي أن 3 - + وإنعكاس حول محور» أي أن جح سالبتز سالبي بسبب حدوث إنعكاس حول محور” 
نعوض في العائلة ‏ + 2( -2«)»ه - ()9 أي أن الاإجابين الصحيحّ هى (© 
نتسيج الداكة ع 3 #زسويزات حزان ددري 


و مزه عتب اشام 
46 








© عائلة القيمة المطلقة 


هى ‏ 8+ |8 - اه - (2) / 


ونطبق عليها نضس الازاحات والخصائص السابقز 
© عائلة دالة الجذر التربيعي 
هى ‏ ع +7 -01/2 ع (2) / 
ونطبق عليها نضس الازاحات والخصائص السابقت 


مقال ”0 الدالي المرسومي أمامك هى 


(1/1 + 2 
(1/1 - 2 


الحل الدالي المرسومي هى داليّ الجذر التربيعي 
بإزاحي مقدارها 2 ناحييٌ اليسار وبذلك يكون الحل 


الصحيح هو ا 
© عائتلة دالة المقلوب 


6(|«* + 2| 


)2- 1(3 -2 


ع - -700 


مقال 09 الدالي المرسومث أمامك هى 


1 
2 - (6 |2 + *«|(ه 


تان 2- 1(5 -2) 0 


1 + 
الحل الدالي المرسومني هى دالني المقلوب بإزاحيّ مقدارها 


1 ناحيي اعلى وازاحي مقدارها 1 لليسار ويد لكت يكون الحل 
الصحيح هو 0 





تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





210111000 


© إذا كان منحنى (2) 0 ينتج من متحثى الدالي 
“د - (2) م بإنسحاب وحدتين لليسار ثم إنهمكاس 
حول محور ا ثم انسحاب ثلاث وحدات إلى الأسمثل 


فآي ممايلي يمثل الدال3 (2) 9 
2-3 +ع-كد* ع هتمع (0 
3 -2 + 2ل ح (ه)ع (م 
3 +2-+/- - هنع 0 
3 -2 + 2ل - (همع (0 
© مامدى الدالخ 1 + 22 ع (2«)ر 
إذا كان مجالها هو 3 > 2 > 2 
2-9 605 9 > («)ث/م > 1 (3 
0 > (ع#)ث/م > 2 (0 0 > ()ي/ > 5 (©6 
© الدالت الرئيسينّ الأم للدالين المرسومن3 هى 


20 |*|(ه 
001 قورع 
© أي الدوال الأتيخّ مداها 0 > (2<) /|(2*) / 
200 |*| ره 
)0 |*«| - م 


© أي ممايلي يكون فيه 1- ع (0-) / 


“4- ع (2) /(م 
ا2| - (22) [(0 


2 > (22) 7( 
[خ] - (2) ]ره 






عماد الجزيري 
مؤلف كتاب المعاصر 


© الإحتمالات 





© مقدمة 
*» احثمال حدث 4 هو ()م 
عدد نواتج الحدث 
عدد النواتج كلها 
حساب المضروب بدون أله 
21-6 >< 39> ا3 
24 2 1 342 3 ا كع 1 
0 - 1 ”<< 2< 3 ا 4 2< 5 ع إ5 
0 - 1< 2 »7 3 < 4 ا 5 2< 6 ع 6١‏ 
حساب التباديل بدون اله 
مثلا عند حساب 5 تباديل 2 
نبدأ ب 5 ونعد 


(4م)م 


0 - 4< 5 ع رطع 





0 -62 3 4 ا 5 ح ولع 


حساب التوافيق 5 


مثلا عند حساب 7 توافيق 

نبدا ب7 في البسط ؛ 3 في المقام 5 و 

25-15 لار” 
2261 

9 الفرق بين التباديل والتوافيق في حساب الاحتمال 


يستخدم المضروب في حالي تبديل عدد من العناصر 
مع ذه : 
مقال (0 بكم طريقد يمكن أخذ صورة لمجموعن من 


الأشخاص عددهم 4 


الحل هنايتم تبديل 4 اشخاص مع نمُسهم 
عدد الطرق ‏ 24 21 3 4 - !4 
مقال 5 بكم طريقة يمكن وضع 3 كتب على رف في 


صف واحد 


الحل هنايتم تبديل 3 كتب مع نضهم 
عدد الطرق 


31-3262 -5 





26 
2*1 


نستخدم التباديل عند إختيار مجموعيّ صغيرة من 
مجموعن كبيرة ونقوم بتباديل العناصر فيما بينهما على 
أن يكون هذا الترتيب هام وكلما تغير الترتيب يؤدي 
لنوائج مجاهم 

مقال © يريد مصورأخذ صورة ل4 اشخاص من بين 6 
أشخاص فكم عدد الصور الممحكدنر 


الحل هنا يتم اختيار4 من بين 6 والتبديل بينهما وحيث 
أن التغير في الترتيب يؤدي إلي نواتج مختافر 
فنستخدم التباديل 


تستخدم التوافيق عند اختيار مجموعي صغيرة من 
مجموعي كبيرة وتبديلها مع بعضها لكن تبديل العناصر 
مع بعضها لا يؤدي لنواتج مختلطتز 


مقال ©) يريد صاحب شرك اختيار3 موظفين من بين 
5 موظفين للغوز بجائزة العمرة 








تِيار3 موظفين من 5 وحيث أن ترتيب الموظمين 


© غييرحهام فئس خدم التوافيق 


احتمال اخثيار 2 
ومهند هو الناتب 
الحل هنا يتم اختيار 2 من بين 6 وحيث أن ترتيهما مهم 
بسب أن احدهما رئيس والاخر نائب لذلك نستخدم 
التباديل 


العدد الكلي 0 - 5< 6 ع وم 


عدد الحدث هو 1 لأن فيصل رئيس ومهند نائب يكون مرة 
واحدة لذلك فإن الاحتمال هو - 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 





بين 10 لخوض المبارة فما احتمال أن يكونوا محمد 
وعبد الله وعيسى وخالد وفيصل وطلال 


رالاعبين يكون عدوائي والتبديل 


ا >>». © ا © جه 


م لذلك نستخدم التوافيق 
7>0>5 1029-92 


العددا 21 - لحتل ح نر ) 0 
472571 )2< 5 »6 











محمود وسعيد أوجد احتمال أن يقَف أحمد ث 


ومحمد في اليسار 


الحلص عدد الترتيبات الكليي هو 24 -ع !4 
بعد تثبيت احمد ومحمد يصبح لدينا اثئين فقط 

يعم التبديل فيما بينهما فيكون 
عدد الحدث هو 2 - !2 
الاحتمال - 2 - 2 

© التباديل الدائرية 
عند ترتيب عدد من العناصر عددها 7 في صورة دائرة فإن 
عدد الترتيبات هو !(1 -7) 
مقال (06) ماهو عدد ترتيب 4 أشخاص في حاف دائريم 
الحل عدد الترتيبات هو 6 ع !3 ع !(1 - 4) 


مقال (©) ماهو احتمال ترتيب الاشكال 
الهندسيثيٌ امامكت في صورة دائرة 
بنمس الترتيب 

الحل الاشكال الهندسييٌ في صورة دائرة 
يكون عدد الترتيبات هو 6 - !3 - !(1 - 4) 
الاحتمال هو ِ 











ثابت عند نقطي مرجعيي فتتحول إلى تباديل خطيه 
عاديق !7 


مقال 00 ماهو عدد ترتيب 4 أشخاص في حاقت دائريت 
بحيث يكون أكبرهم بجانب الباب 


الحل حيث أن جلوس أكبرهم جنب الباب هو تثبيت 
أحد العناصر لذلك نستخدم التباديل الخطيم 

4 - 1< 2 << 3 كا 4 ح إ4 
مقال 0١‏ جلس 4 أشخاص على طاولتّ دائرييّ ما إحتمال 
أن يجلس الشخص الذي يدفع الماتورة جنب النافدة 
الحل حيث ان الشخص الذي يدفع الماتورة يجلس عند 
النافذة فتتحول إلى تباديل خطيق 24 - !4 


تثبيت من يدفع الماتورة جنب النافدة 
3 2 تبديلها مع بعضها البعحض 


الاحتمال > 
التباديل التكرار 2 5-82 
عند تباديل عدد من سر 
نا من المرات 2 12 من المرات 9 
1 2 7 
فمة فوة ممه موه !1 ١‏ 1 


مقال ”0 ما احتمال تكوين كلمن ماليزيا من ١‏ 


الحل 


عدد الحروف 7 عواركري” وحرف ي مكحرر 2 


عدد النواتج 1260 - | 
عدد الحدث هو 1 لتكوين كامي ماليزيا واحدة 
الاحتمال - ل 

1260 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 








مقال 05 ما احتمال أن يكون الرمز البريدي لبيتك هو 
3 إذ تم اختياره من الأرقام 3,5,3,6,6 





5908 361 ><2<*»©9 !5 
لذن عه لوا 00 ا 0 
عدد الحدث هو 1 
9 1 
الاحتمال 0 


© الاحتمالات الهندسية 


احتمال ان تع النقطيّ )ا على 28 هو 








طول 8/ الو 
طول )/ 

احتمال ان تققع النقطنّ 2 35 
الدائرة هو 

مساحم الداترة 


مساحم المستطيل 


الحل نوجد مساحت متوازي الأضلاع ‏ 3 
- طول القاعدة * الارتماع - 5 “4 -20 
موناهة يه المتحرف - 
ِ ( مجموع الناعدين المتوازيتين)« الارتطاع 
د (5 +8 )4 - 26 


مساحم متوازي اللاضلاع 
بي _ ,مسحت متواذى الاضلاة ‏ ود 9د 
مساح شبه المنحرف 26 13 


مقال 00 إذا اخترت نقَطنيّ داخل المستطيل فما احتمال 
وفوعها على الدائرة 





.1 3 3 


مساحيٌ الدائرة - 42 ٠‏ ع7 ع 22 
مساحي المستطيل - 160-1610 


مساحة المستطين. 103416 10 












مقال 09 ما احتمال أن تقع نقطيّ » 2 
على متوازي الأضلاع 





© الأحداث المستقلة 





تكون الأحداث 8 , 2 مستقلن إذا كان وقوع 
أحدهما لايؤثر في وقوع الأخر 
(8)م١(4)م‏ - )8 و4) م 


مقال 09 القى مكعب مرقم من 1 إلى 6 وقطعن نقد 
فما احتمال ظهور الشعار والعدد 6 
الحل حيث ان الأحداث مستقلى 
احتمال ظهور الشعارهو > 
احتمال ظهور العدد 6 هو + 
1 1 1 


0 - (8)م ١‏ رمم - ز8 وم) م 
مقال 053 إذا القيت قطعني نقد 4 مرات متتاليي 
كو ( هما احتمال ظهور الكتابت أريع مرات 


الحل الاحتمال هو 2 0 


استبعاد الأول ) 





مقال 09 صندوق فيه 15 كره حمراء : 5 كره أسود 
ما احتمال سحب كرتين أحمر واحده تلو االأخر بدون 
إرجاع 
الحل 
الاحتمال هو ( احتمال الأولى أحمر ) (٠‏ احتمال الثانيىن 
أحمر بعد استبعاد الاولى ) 

10 9 6 


15 14 7 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


مقال (7 الجدول التالي يوضح عدد الناجحين والراسبين 





مقال 2١‏ سحبت كرة حمراء عشوانياً من كيس يحتوي 
على كرتين زرفاء : 9 حمراء دون إرجاع ما إحتمال سحب 





كرة خانيي حمراء ها احتمان ناس هلما نائه أشة خصصض 
الحل عدد الكرات كله هو 11 وتم سحب كرة حمراء 
شيكوخ الباق هو 10 كرات مهما 8 أحمر 


لذلك يتم تعين ما أخذ حصص كله - 35+20 - 55 





0 5 8 4 
ة حمراء مرة ثانيم هون -- بعد ذلك ناخذ مئنهم ماهو ناجح فقط وهو 20 
الشرطي .0 لمضاء ١‏ لمختزل) الإحتمال - -- 2 


11 


ل المضا الى فضاء أصءخ 7 , 5 00-9ظ 
ء إلى ء اصعر ويتمو © الأحداث المتنافر 
ص يقال أن 8 ,4 أحداث متنافيت إذا كان 0 - 8 0 / 


متا مجعب ضَِن وملا 
ل 9) عند رمي مرنب حظىر (68 )5 (8)م د ()م ع )8 أول ) م 
الوجه العلوي في كل مره ما إحتمال 


أحدهما إذا كان مجموع العددين هو 0 20 
الحل 8 


أقل من 3 أوعدد فردي على الوجه الظاهر 
هنا تم وضع شرط وهو أن مجموع العددين 9 لدلت لايد 
من تعين المجموع 9 و اعتباره هو المضاء 


1 ا 
مجموع العددين 9 هو (5,4) و(4,5)و(6,3)و(3,6) 5 ويكون 2 3 - (8)م 


عدد مرات ظهور العدد 4 هو 2 م ب [(1411-ح 8 مى 
وبذلك يصبح الاحتمال 2 - + 


0 _ 6 أو ) م 


متال ”2 ا تحب رياضصيات 
10000000 ديكي 1 







مقال 09 رمي مكعب مرقم من 1 إلى 6 ما احتمال عدد 






مقال 0 عند رمي مكعب أرقام مرة واحدة ما احتمال 

ظهور العدد 5 إذا كان الظاهر هو عدد فردي 

الحل 

هنا تم وضع شرط وهو أن العدد الظاهر فردي الحل 0م 
لذلكت لايد من تعين العدد المردي واعدتيباره هو المضاء 

العدد المُردي (11,3,5) 






(فيزياء وديني) م - (فيزياء) م + ([ديني) م - 
وه 860 3 6 


عدد مرات ظهور العدد 5 هو 1 1 19 319139 
الاحتمال هو - - 








المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 








© الدراسة المسحية - التجريبية - الملاحظة 


** الدراسي المسحيني جمع البيانات عن طريق 
الاستبيان 

مه الدراس”ٌ بالمالاحظي هو تسجيل المالاحظات دون 
محاولي التأثير على العينم 


م الدراسم التجريبيم 










مقال 9) عند ارسال هكد 
والخاصيّ لاستطلاع رأيهم فيّمادة 


الدراسي هو 
دراسم بالمالاحظم (0 
ارتباط (0 دراسم مسحي 
الحل نوع الدراست مسحي لأنها إستبان: ) 


مقال 00 تم تقسيم عينه من الفثران إلى نصمين وإعطاء 
احدهما دواء لمعرفي مدى فاعليته على مرض معين فإن 
نوع الدراسي هو 
دراسيٌّ بالملاحظم (7 
ارتباط (0 
الحل نوع الدراسي تجريبيي 


دراسم تجريبيم (0 


دراسم مسحيم (© 


مقال 0١9‏ نريد معرفت إذا كان التدخين لمدة 10 سئوات 
يؤثرفي سعت الرتت آم لا 


دراسم بالمالاحظم (0 دراسم تجريبيم (0 
ارتباط ( 01 دراسمٌ مسحيمحّ (©2 


الحل نوع الدراسيّ بالملاحظت 





(© مقايس النزعة المركزية 





*م» الوسط الحسابي يستعمل في حالة عدم وجود 
قيم متطرمة وتكون البيانات قريبة من بعصها 

** الوسيط يستعمل عند وجود قيمة متطرفة ولاتوجد 
فراغات كبيرة في المنتصف 

المنوال يستعمل في حالة وجود تكرارات 


مقال 77 أي مقاييس النزعن المركزين هوالانسب 
101-141 


وسط حسابي ( 0 وسيط )0 
منوال(0 انحراف (2 
المنوال بسبب تكرار البيانات 


قال 09 أي مقاييس النزعنّ المركزين هوالأنسب 


4 111 
(روشط حسابي(7 وسيط (0 
منوال(0 انحراف (© 
لعدم وجود فيم متطرفم 


مقال 09 في دراست مسحي تشتمل 100 طالب أفاد 
0 منهم أن حصن التربيي الرياضيّ هام إحسب 
هامش الخطأ وماهى المترة الممكني التى تكون فيها 
حصت التربيت الرياضين ممكنه 


1 7 . 
الحل 20,1 --+ - + - هامش الخطأ 
بدايجّ الطترةهى | 01-075 - 085 
نهايج الطترة هى 0,1-0,95+ 0,85 


وتكون بذلك المترة من 75 إلى 195 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 





9 القيمة المتوقعة 


هى مجموع لحواصل ضرب كل فيمن للمتغير العشوائي 
في إحتماله 

مقال 0" أوجد القيمي المتوقعن عند رمي مكعب مرقم 
من 1 إلى 6 مرم 


الحل 


واحده 











9 التوزيع الطبيعي 


صمات المتحتى 
المسحي كلها - 1 
المساحي ناحيي اليمين 0,5 والمساحي ناحيي اليسار 0,5 


مغقال (” إذا كان المنحنى أمامك هو منحنى توزيع 
طبيعي لمتغير عشوائي فما احتمال أن يكون فيمته أقل 





الحل 


ح 0,5 + 2 + 13,5 + 34 + 34 ع (44 > غ[)م 
040 ح- 





الحل 


© توزيع ذات الحدين 
تجربن ذات الحدين هى تجربه فيها يكون الحدث له 
احتمال للنجاح و احتمال للمّشل 
إذا كانت 7 تعبر عن احتمال نجاح الحدث 
٠‏ 7 تعبرعن احتمال فشل نمس الحدث 
فإنك عند إجراء عدد م من المحاولات المستعقلي لهده 
النجربي يكون 
*» المتوسط الحسابي هو 1711 
التباين هو 70 - 02 
الانحراف المعياربي هو 1/02 - ى 


مقال (” في تجربت ذات الحدين إذا تم إجراء 100 
محاولق مستقلنّ وكان احتمال النجاح هو 250 
فماهو الوسط الحسابي والتباين 





00 -ح م , 100 -1 
5 - كك يا 100 ح مه 


075 75 نل 25 
اي حتت ع لح بر لت مر 100 7 1120 
1+0 100 7 100 


تدريب 2 إذا اخترت تبديلاً الأحرف المبينى ناه كور 
احتمال أن تتنكون كلم فسيفساء 


هالعا [سالة][ء]لم 6 


خرن ع رم لقان 
12 


20) 24 0 سه 


تدريب 3 ماهو أفضل وصف 








المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 








فيديو شرح التجميعات 





© أي مقايس النزعنّ المركزيه يناسب البيانات 
التاليه بشكل أفضل 
5 53 42 75 47 ع 52 46 , 15 


) الوسيط 0) التباين 
6) الوسط 0) المثوال 
© حادثي ذا نب رين تكررت 20 مرة وكان 







اف المعياري 
8 (5 


2 40 كك 


© تتوزع مجموعت بيانات 93( 
الحسابي 12 وانحرافه المعياري 2 فما 
(16 > « > 7)10 
0 (م 
0 (0 





ا 
0 81,5 (©6 


تجحميعات 1436 





© ما إحتمال أن تنجنب عائلي صبي في 3 مرات ولادة 
مساليم 


1 


حر لحن خم 


1 

ات ال 

ج 1 1 60 
© إذا ألقى حجرا نرد متمايزين مرة واحدة فما 
إحتمال أن يظهر وجهين مجموعهما 8 


5 5 
6 


0( 0 





© في دراس” أجريت على أوزان الطلاب في المرحلىن 
الابتدائيي كانت القراءات كما يلي 


5 5 5 
25 26 ]26 28 26 ]42 مه 6ه 
855151115151552 


أي مقنياس النزعنّ المركزين أكثر ملائميّ لهذه 





القراءات 

8) الوسيط 0) التباين 

©) الوسط 0) المثوال 

© في الشكل الأتي ما إحتمال وقوع نقطيّ على 
المستفيو 00 





© يريد على أن يختار2 كتَابٍ من بين 6 كتب 
مخالمىي » بكم طريمني يمكنه القيام بذلكت ؟ 


4 (م 5 (0 
15 (0 20 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





أت 1435 © إذا كانت 8 ,4 حادثتين في فضاء لتجربن 
عشوائينيٌ ما بحيث كان 0,5 - (8)م 0,2 - (7)24 
وكان 0,4 ع (8 نا )2 فماقيمي (24|58)م 





7 من القراءة مفيدة فاي عيني من الأشخاص قالوا 


010017 6 (0 
انها مطيدة 4 (0 8 2 
١‏ ) بين 23 ' و 50 ب ) بين 377 و57 ٠‏ © في مجموعت من تسعنّ أعدادمختلهه أي مماياتي 
ج ) بين 730 و 46 د ) بين :54 و56 لايؤثرفي الوسيط 
يراد إختيار طالبين من بين 20 طالب ما إحتمال أن 8 مضاعمنّ كل عدد 


6 زيادة كل عدد بمقدار 10 

م) زيادة القيمي الصغرى فقط 

ما زيادةَ القيمي الكبرى فقط 

© يحتوي صندوق على 4 كرات حمراء ؛ 6 صمراء : 4 
كرات خضراء وكرتين زرقاء ماإحتمال سحب كرة 
ليست صعراء 





َ" 
1 
(© رمى مكعب مرقم من ١‏ ! ماا 418 


عدد أقل من 3 أو عدد فردي عائ'الوجه إذا رمى مكعب مرفم من 1 إلى 6 مرة واحدة ؛ فما 


١ 1‏ ظهور عدد أقل من 4 
1 (6 > رن 1 1 
) 06 4 46 - (6 
5 2 : 
00 20 : : 
6 3 ج41 © 
9) أجريت دراسي على درجات الحرارة في فصل الشتاء يحوي طيدو على 7 أقلام رصاص حمراء مبردة 
بمنطقيّ ورصدت درجات الحرارة خلال إسبوع فكانت و5 أقلام رصا 
على النحو التالي 12 و 11 و13 وا و5ا و19 و15 بس ووم 
ما متوسط درجات الحرارة خلال هذا الاسبوع يكون القلم اصفر ؛ علما 
1 )13 ب ) 14 - (0 0 0 
ج )15 د )16 





131121111019518 14 16/15 |1817 
انكاس اداه ساس لسك اشام السك سكاس انام نكم انكس إن 


فيديو شرح التجميعات 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


ون القطوع 


© القطع المكافئ (3-+)8 0 60 


(-ع)ء4 - 4“( - بن 
حيث معادلت القطع المكافي المفمتوح جهن +2 1 


مقال (0 القطع المكافىّ الذي معادلته 










الدليل البؤرة (5,5) ح (2,5 + 3) معادلّ محور التماثل 
١>‏ 5 > 
معادئيّ الدليل 1 -<2 - 3 - 2 


الراس (3,5) طول الوتر البؤري 8 


مقال (5" القطع المكافىّ الذي معادلته 


(1 +12 - - 222 ++ من 
ميلك 2 لمك 
اليؤرة (2-,4-) - (2-,3 -1-) 
2200007 . 95 معاد ل التماذ 
صفات القطع من المعادلة روك 25222 0 و ثل 
( - عمجم 4 101 2 -1+3--ع 
ا 1 2 الرأيح (2-,1-) طول الوتر البؤري 12 
عالغ|» و2 المكافئ الذي معاد له 
من القوس الأيمن نستطيع إيجاد | من القوس 000 6 











ايجاد 
البؤرة (/ ,رح + 7) 
معادليم محور التماثل 
معادلي الدليل ‏ 7-2 ع 2ن 
1 حر 
الراس (/,7) طول الوتر البؤري ع4 
البقدة (5.0) - ( 

لمزيد من الفهم والتوضيح لديك الفيديو التي معاؤ قت القائئل 0 > بر 


5 5 
ا" 7-0 


الراس (0,0) طول الوتر البؤري © 








المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 











صفات القطع من المعادلة ( المفتوح في /ا) 


عاج ع4 + ح 5زم دعم 







البؤرة (0 + /,7) 


معادليٌّ الدليل ‏ م6-ع -ح بر 


الراس (7,7) طول الوتر البور: 2 


مقال (2) القطع المكافئ الذي معادلته 





ا 7) 4 01 ىس 


شرك 


البؤرة (1,4-) - (1 + 1,3-) معادل محور التماثل 
1- - عر 


معادلي الد ليل 


2 > 1 - 3 ح رر 


الرأس (1,3--) طول الوتر البؤري 4 


لكوين المعادلة من صمات القطع 
مغقال (ه) أي القطوع التاليي رأسه (2,1) 


(1 -37 > 25 -2) (5 (1 -3)2 - 2(5 + 7 ره 
(1 + 37 ع 2(4 + +« )  0(‏ (2 - ب)3 ع *2(5 - من 0 


الحل الحل الصحيح هو ا 












مقال (5) ماهى معادلتّ الدليل للقطع 247 ح 2:ر 


6 -ح بز(م 6 - ته 
6- - :«(0 6 - 01 
الحل ‏ 24# - 2/ر 
!!!)| 
0 6 + 0 


معادليّ الدليل هو 6- - 0-6 2 


همقال 00 ماهى معادلّ محور التماثل للقطع 


8 - ح 3(2 - 7م 
2 ح بز (م 3 - غ6(1 
3- ع «(0 3 © 
- 1 ير 
0 7 3 
ويتضح أن 0 3 -7 


عاد الجزيري 


مؤلف مجموعة كنب المعاصر لاقدرات 
0 





المؤلف/ عمادالحزيرى المعاصر (3) 





© القطع الناقص 


112 -_ 1 
0ح #للحم 


012 2 1 








514 > الرأس المرافقم 


الرأسان 
المرافمان 
رخك 6 يف) 


(-ع8,1) 


طول المحور الأكبر هو 23 


طول المحور الأصغرهو 20 


المسافي بين البؤرتين هو ع2 





مقال (0) حدد خصائص القطع الذي معادلته 


1 - 4 - م 
لقجين فصان 
16 0 
5 هج | 02-25 
4 - مزه 2-16 
3 -<تعها 225-16-9 -تح 


مقال (”" ماهو مركز القطع الناقص الذي رأساه 


زكر ), (ذرف) 


الحل المركزهو ([ 





35313 ل _- 


2-00 


5,3( 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 





إذا كان المحور الأكبر رأسي 


2 _- 
تس" 


*» المسافيّ بين الرأسين هو 22 
** المسافي بين البؤرتين هو ع2 
*» المسافت بين الرأسين المرافقين 20 


لكين 
2 





مقال (©2) في القطع الناقص الذي رأساه المرافقان هما 
(3(90)1,7-,1) طول المحور الأصغر يكون سس 
الحل حيث أن قيمثّ * في النقاط لاتتغير 


فإن التغير في قيمتّ لا هو المسافيّ المطلوب: 
0 - (3-)-7 


مقال (6 فضي القطع الناقص الذي معادلته 


2-_- 4-- 5 0 5 
1 حلست للك تكون معاد لي المحور اللاجبر 
17-7 زم 5 - 0 

602 > 5 0(1 - 7 


الحل المحور الأكبر رأسي 
مثال © أوجد خصائص القطعالياقص 


1ن كه 


١ 9377 25 7‏ 7" | 
الحل 5 -3ه 25 - 02 9 ( 5 ( 
0-3 2-9م 7 


لح تت 2-16 25-9 ات قم أ 
2 ]| 
م 
متال ©) المسافت بين المركر وا 6 
1 1 27-) 








36 هى 4 
11م 05 
06 0011 
الحل لابد من تعين © 
1 - 36-25 ح 2ع 
المرافقان 
(3,1 + 0) 


01 دع 








المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 








مقال 0 طول المحور الأصغر في القطع 
ل 


36 25 
56 
006 


الحل لابد من تعين 0 أولآ 
5 -<م به 25 - >زم 
طول المحور اللأصغر هو 10 - 2/7 


© القطع الزائد 
بنمس الطريمي الي عرضناها في المطع النافص سوف 
يتم شرح القطع الزائد 


005 
20 


معادلتّ القطع الذي فيه المحور القاطع //* 
) 7 - م 
1- 0 
01 

14 ل 
مقال (0 عين خصائص الة 
0-10 به 
7 5 16 

حيث أن المحور القاطع //» 








4 ح ع ب 16 - 2و 
3 - ب 0- 2م 
5-ع+ه 25 - 16+99 - 2ع 


الرأسان 
(4,1 + 0) 
(4,1 - 0) 


)0+571( 
)0-5,1( 


المرافقان 
(3 +0,1) 
000 


طول المحور القاطع 8 - 20 


طول المحور المرافق ‏ 9 -20 


معادلة خطوط التقارب (0 - *) + - 1 - بر 





معادلي القطع الذي فيه المحور القاطع // لا 


2-7 2 - بن 
0 00 
مقال © أوجد صعات القطع الذي معادلته 


7ع 205 + مم 
56 


- [ 


00 
حيث أن المحور القاطع // /ا 




















(10د من 
الاج وت مق 


طول المحور القاطع 12 - 20 
طول المحور المرافق ١‏ 16 -28 
معادلة خطوط التقارب (0 - 9 - 2 بر 


2 50056 


البعد بين المركز والرأس هو 
البعد بين المركز والرأس هو 0 


2 - 0 +4 -ح 2ع 


الحل 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 








© معامل الاختلاف المركزي 
مقال (0 المعادلي بر5 + :2 - 2ر3 + برمر5 - 2 


ع6 
- 6 00 
| قطع زائد (7 قطع نافص(0 
06 5 حالي الم النافص تكون © اصغر من 1 
في لقطع دائرة (0 قطع مكافىّ 2 


6+ قب حالي الم الوائدك د + ا 1 
00 الدائرة ن © - صم 
في تره يكون © - صعر قطع زائتكد ‏ 13 25-4113 -ع44 -2م 


متال © المعادلي بر5 + :2 - 2ب + 2 


هى معاد لي 
قطع زائد( م قطع ناقص( 0 
دائرة (0 فطع مكافى (2 


الحل 1 عع , 0 > 5, 1 > 06 
وبدذ لك تصبح معاد لي دائرة 
مثان ©) ماهو معامل الاختلاف المرست» 0 © معادلة الدائرة 
00-10 7 + مم 

0 7 9 
الحل 4 دع جهبب 16 7 +94 - ثم 


2 - ب 9- عن 












4م ع 4( - بم + 04م دعر) 


© تصليف القطوع 
المعادلة العامة للقطوع 
60 ع ثر] + روي د عور د 2روح د رموط د 22ج 


2 
مقال ”7 أي المعاد لات هى ا لزه 
7 


نقطني الأصل 
4 - >(2 + بر) + 1(4 - )رم 4 
قطع مكافىّ 0 1 ع بر + 2 (0 1 ع 3:4 + رمز 
الحل الحل الصحيح هو جح 4 
قطع زائد موجب - ش ---------------- ا قال © أي النقاط الأتييّ تقع على الدائرة 
406 >7 ' 

00000 0 لع 0 9 - 7+3(5 + 15 -2م) 
قطع ناقص سالب - (1,3) (م (001,2 

6©()2,0( 0( )1,0( 


دائرة 2 - 0,0 - م وسالب - 


الحل نقطتيّ تقع على الدائرة أي تحقّق معادلتها 
وتجعل طرفها الأيسر - الأيمن 
النقطيّ الصحيحتّ هو (1,0) (0 لأنه عند التعويض عن 


0 1,177 - يكون النائج 9 





المؤلف/ عمادالحزيرى المعاصر (3) 





تجميعات السنوات السابقة محلولة ميديو 








ا 0 


© ما نوع القطع في المعادلت 
1 ح 4و3 + رم2 + م41 


أقطع مكافئّ ب قطع زائد 
ج فطع ناقفص د دائرة 


2 7 و7 8 
© المعادنت 1 - (2)- 86 هى لقطع زائد 
فماهى معادلتا خطى التقارب له 












6 ع4 - © ح رز (م 
6 + عر4 + 2ر- ع مر (0 2+6 


© ماهى معادلن القطع المكافىّ الذي مركزة 

(060 ) وطول وتره البؤري 12 وممتوح في“ الموجبم 
د[ ع عرد إن 4 ع “بز (ج 
ع عبن 0 (2 + )6 ع “جر (6 


© معادلثّ محور التماثل للقطع (1 - 8)«2- - 2[ 


8- ح مر (ط 0 ح بر لج 
8 ح- ع (0 1 - وله 


© ما طول المحور الأكبر للقطع 








2ن 15 دين 
79 29 
9 (0 5 (2 
6 (0 0 0 
© معادلث المحورالأكبر للقطع 
2-8(5 0 
+ 16 29 
5 ع بز (ط 0 - تزلة 
داج (0 12-3 
505 7+23(5. *(2هن 
© مركزالقطع 1 0 16 1 
(3-,2 ) (م (2,3) (2 
(12,16) (0 (0)3,2 
يد 2 


© في القطع الزائد الذي معادلته 1 - -- - -- 
طول المحور القاطع هو 
3 (م 6 (ج 


8 (0 4 0 
هه : 


2 1 


الزائد الذي معادلته 1 -< د - 


6 25 
> - برل 
“د4 ح بر (ه0 
- 
1 1( 07 _ 
16 
ح م (ج 
حت ء (0 





فيديو تنترح التجميعات 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 














© الهندسة التحليلية 


مقال (؟) أي المعادلات الأتينّ لخط مستقيم ميله 3 





ويمر بالنقطي (2,1) 
الخط المرةة 4 - 32 ح :2 (م 5 +32 ح تر(0ه 
2 ميل لمستقيم 42 ح بز5 (0 32-5 ح رز( 
ميل الخط المستقيم المار بالنقطتين (22,172) ,(21,171) الحل الحل الصحيح هو 5 -32 - :0 
الى لأن الميل 3 وعند التعويض بالنقطتة (2,1) نجد أن 


01 527 الطرف الأيمن - الطرف الأيسر 


مقال () ماهو ميل المستقيم الذي يمر بالنقطتين 





(4-,2-) , (3,2) مقال (ه) أي المعادلات الأتينّ لخط مستقيم ميله 3 
(2 + 2<) ع (1 + 3)7 (م (2 -<)3 - (1 - 07 
مثالن ا <4 ح برذ (0 (3)2-1 ح (2 - )0 
الحل الصحيح هو (2 -+)3 - (1- 0()7 
الحل 
9 - ع جه 15 ع 4 -دا/ المستقيمات المتوازية لها نفس الميل 
100 المستقيمات المتعامدة حاصل ضرب ميليهما 1- 
0 معادلات الخط المستقيم 
معادلة الخط المتقيم الذي صيلة ل وبقط عر سج د 6 


6 + عم ع رو 


مقال (0) المستقيم الذي معادلته 2 ->+3 - بر 


الحل الميل هو 3 ومقطع لا هو 2 - 
مقال ”© المستقيم الذي ميله 4- والمقطع /ا هو 5 
4 - بر5 ح 17 (ط5 5 + «4- ح 7ز[(0 
42 ح تزذ (0 5 + 42 ع تر 6 


الحل الحل الصحيح هو 5 + 42- - [(0 





معادلة الخط المستقيم الذي ميله ١‏ ويمر بالنقطة (رتز ,,)1) 


هى الحل 
(1< - )712 ح إبو - بر 


2 + ع3 ح 7( (م 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 








*» الخط المستقيم الرأسي الذي يقطع محور ‏ في 
العدد جح معاد لك هى 0 - 
**» الخط المستقيم الأفقي الذي يقطع محور 1 في 
العدد 6 معادلته هى ( ح :زر 
مقال (0 معادلي المستقيم الأفقي الذي يقطع محور ١‏ 
في العدد 7 هو 


2-7 نز ره 
7- ع ع © 


0( 7-7 
0( 2: - 7 


الحل 
7 - 7[ (2 الحل الصحيح هو 


إذا كان لدينا نقطتان م (22,32) , (21,771) 












مقال 7١‏ أوجد نقطى تقاطع قطري متوازي 
(0)6,6 (3)2,5 


(4,0)» 0 ,000 
الحل نقطنّْ تقاطع القطرين لمتوازي الأضلاع هى 
نقطينّ منتصف أحد القطرين 
ومه امه ومه 0ه 5 5+0 2+4 
تقطي المتتصف [3.2) - ون كنة) 
© صورة نقطة بالإنعكاس 


صورة نقطة تقع على خط الإنعكاس هى نفسها 





مقال (0 صورة النقطي (2-,3) بالإنحكاس حول 
محور ‏ هى (3,2) 

صورة النقطن (2- ,3) بالإنحكاس حول محور <- 7 
هى (2,3-) 





© صورة نقطة بالإزاحة 


صورة نقطت (2,7) بالازاحتق هى (2 + 0,17 + 2) 


* 2ج تكون موجبن إذا كانت الازاحن لليمين 
* 2 تكون سالبن إذا كانت الازاحن لليسار 
0 تكون موجبن إذا كانت الازاحن لأعلى 
“* 6 تكون سالب إذا كانت الازاحن لأسمل 
مقال (0 صورة النقطة (2,3-) بإزاحث مقدارها 3 إلى 
اليمن وإزاحيّ مقدارها 5 لأسمل هى 
(2-,1) ج (5 -3,3 + 2-) 
مقال (© صورة النقطت (3,5) بالازاحة (3 + 1,1 -2«) 
هى (2,8) + (3 + 1,5 -3) 


مقال (” النقطي (6,2) هى صورة النقطي (4,5) 
عن طريق إزاحي هى 





(3 +2,127 -2) (م (2,1-3 + #2) (0 
(2 + 3,7 - )0 (2 -مزر3 + +«) © 
الصحيح هو (3- 2,17 + <) (0 


يال وران بعصسل عقارب الساعة 


27 

عي لا ا 

مارط ها أ 27 | «م-رم) 0 

الوم زح سي (طت سس ل 
2 








مقال (© النقطي (3,4) هى صورة التقطن (3- ,4) 


عن طريق 
(7انعكاس فير 6) ا نعكاس في 
(0 دوران براويي 90 © ) دوران بزاويم 270 


الحل 
الحل الصحيح هو )) ) دوران براويي 270 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 





التلمدد 


١‏ فى ١‏ دَ 


الطول الأصلي 


**» 1 < || يكون التمدد تحكبير 
مزه ]| > || يكون التمدد تصعير 
1 - || يكون التمدد تطابق 


صورة النقطيٌ (:1,<) بتمدد معامله )ا هو (7/ ,12) 


د '4'8/ وهو صورة 6 - 48 فإن 











90 
مقال © إذا كان معاملال- 
صورة نقطي هو 3- فإن هذا التمدد هو . 


الحل حيثأن 3 - || يكون التمدد تكبير 


22 


مقال (” ماهى صورة النقطيّ (10,15) بتمدد معامله 


1- 1- 
الحل (15 »ا ,10 » _- 
( لح ولو 
ملحوظة 
© الإنعكاس في خطين متوازيين يكافئ إزاحة 


مقدارها ضعف المسافة بين الخطين المتوازين 
ويكون إتجاه الإزاحة عمودي على الخطين المتوازيين 


© الإنعكاس في خطين متقاطعين يكافئ 
دوران مركزه نقطة تقاطع الخطين وزاويته ضعف 
الزاوية بين الخطين 


تجميعات السنوات السابقة محلولة فيديو 





تجميعات 1437 


© النقطين (3,5) هى صورة النقطي (5,3) 


بإنعكاس حول 
أ) محور» ب ) محور لا 
ج ) محوركا-لا د ) نقطنّ الأصل 


© مثلث يحدث له إنحمكاس مرتين على مستفمين 


متوازيين فما المحصله لهما 
أإنعكاس ب ) دوران 
ج إزاحجي د) تمدد 


تجميعات 1436 
' - الازاحت التي نقلت النقطيّ (1,3) إلى (0,5) 
2+ #2-3) 
ج (2 +1,134 -2) 


0 


ب - يبن 
د)(5 +1,12 +2) 







تقيم الماربالئنقطتين 
3,4) و(2-,1) 








فيديو شرح التجميعات 





المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 











المؤلف/ عمادالجزيرى المعاصر (3) 


© الهندسة المستويه 





0 المضلعات 
مجموع قياسات الزوايا الداخلية لمضلع عدد أضلاعه :7 *» مجموع الزوايا الخارجية لأي مضلع هو 360 


مقال © 
0< (2 -01) 





ءِ ماف 3 ُّ لاع 
مقال )١(‏ ماهو مجموع زوايا مضلع عدد أضلاعه 10 فيمن 2« في الشكل 


الحل مجموع الزوايا هو 7 
90 
0 - 180 << 8 - 180 << (2 - 10) 
الحل 
مقال (؟ ماقيمت « في الشكل 21 
3 0 - 70 + 90 + 120 + 50 + 21 
الحل 110 5 0 -21 
0 2-5 
مجموع زوايا الخماسي هو 540 ©الأشكال الرباعية 
0 ح- 80 + 70 + 110 + 32 + :21 ' 55700 
خصاة ازى الاضلا 
0 ح-ح يرك 0 8 
2-8 © كل ضلعان متقابلان متطابقان 
© كل ضلعان متقابلان متوازيان 
٠‏ قياس الزاوية الداخلية لمضلع منتظم عدد أضلاعه 72 © كل زاويتان متقابلتان متساويتان 
0< (2 - 2) © كل زاويتان متجاورتان مجموعهما 180 
كََ © القران ينصف كل منهما الآخر 
مقال (” ماهو قياس زاويثّ المضلع الثماني المنتظم مقال (0) إذا كان الشكل متوازي أضلاع أوجد قيم3ّ 1 
الحل قياس الزاويهو ىر 
0<« (2 - 8) 
5 - لسشسشسشسشسشدك 
8 الحل 
**» عدد أضلاع مضلع منتظم قياس زاويته الداخلية / يث أن القتطران ينصف كل منهما الأخر 
360 
لهك فإن 5 + ع ح بك - 31 
ل - 180 00 
مقال © ماهو عدد أضلاع مضلع منتظم قياس إحدى أي ان 5 - 2 
زواياه 135 
الحل 
عدد الأضلاع هو 
360 


180-135 6 








مثال 90) 18072 متوازي أضلاع فيه 


4 - 40 ,2-1 - 40 أوجد قيمىي 2 


الحلر حيثأن 14 - 40 فإن 7 - 0/ 
أي أن 2-1-7 
ومتها 8 تر 


“ خصائص المستطيل 
له نفس خصائص متوازي الاضلاع ]- 
© القطران متطابقان 
© زواياه الأربع قوائكم 


مقال 0 !)45 مستطيل فيه 
2 - ][4 - 40 ,280-11 أوجد قيميّ 2 


8 / 
00 
ا 

ل : 0 

حيث أن 2 - 8 فإن 11 - 80 
مخ خواص النستتلين 46 - رم 
ومثها 7-3 دديره 

أي أن 6 تع 


تدريب أوجد قيمة عر في الشكل 


هه 





خصائص المعين 
له نفس خصائص متوازي الاضلاع ]- 
© القطران متعامدان 
© جميع أضلاعه متطابقه 


© القطران ينصفا زوايا الرأس 


*» خصائص المربع 
له نفس خصائص متوازي الاضلاع ]آ- 
© القطران متعامدان 
© القطران متطابقه 
9 جميع زواياه قوائم 
© القطران ينصفا زوايا الرأس 
المربع - مستطيل + معين 


مقال (0) الشكل المرسوم مربع أوجد طول 81 
8 " 


الحل 


حيث أن 6 - 40 فإن 12 - )24 
من خواص المربع (81 - )4 
الذلتك فإن 12 - (ا8ر 


تدريب ‏ )5ل معين فيه 
9 +ع - 80 ,2ر5 - 48 أوجد قيمي 2 


8 


© الدائرة 





6 خصائص شبه المنحرف 


© ضلعان متقابلان متوازيان ١‏ / عيث 7 نصف القطر2 0 هوالقطر 


محيط الدائرة 277 - '6) أو 70 - 0 








9© ضلعان متقابلان غير متوازيان 
خصائص شبه المنحرف متطابق الساقين 
مثال 0١0‏ أوجد محيط الدائرة 
© الضلعان الغير متوازيان متساويان 
© القطران متساويان الحل 
كل زاويتان متان على القاعدة تكون 
9 كل زاويتان مرسو لعو قياس الزاويي المرسومتّ في منتصف الدائرة هو 90 
متساوية 95 50 
يكون طول القطر 5 من فيثاغورث 4 0 3 
محيط الدائرة هو 57 
5 


مقال ©) أوجد قيمت « في الشكل *» الزاوية المركزية والزاوية المحيطية 
© الزاوية المركزية - قياس القوس المقابل لها 
: 
3 


6 7171 - 02 > 111 
الحل من خواص شبه المنحرف المتطابق الساقين أن 





زوايا قاعدته متساويه 9© الزاوية المحيطية - - قياس القوس المقابل لها 
لذلك فإن 0 - 20 -2 3 
١‏ اط 
,ومتها 0 ح- 1 0 00 - 02 > 111 
» القاعدة المتوسطة في شبه المنحرف 0 
0 © الزوايا المحيطية المرسومه على نفس القوس 
6 
3 تكون متساوية 
5 + 0 - 7 
2 #0 0 > 71 ع ح > 11 
0 مقال 09 أوجد قيمتّ ‏ في الرسم 
مقال 0١0‏ أوجد قيمخ 7 في الشكل 5 


3 م ص 
1 / 


الحل 50 - 21-50 20 
2-50 
2+0 
- 40 
أي أن 0 - 50 +2 
ومتها 0 -ع 








* الأقواس و الأوتار في الدائرة 


إذا تطابق وتران في الدائرة فإن 
ل أقواسهما متساوية والعكس صحيح 


0 


إذا كان 20 - طه 


فإن 20 - ط(ه 
مقال 05 في الشكل المقابل أوجد قيمنّ* 


: 


0 ع ©0062 1 
55 3 100 


وحيث أن قياس الدائرة - 360 
فْإِن 360 - 100 +ع + عر 


0 -ح 21 
0 2 


*» الشكل الرباعي المرسوم داخل الدائرة 
فيه كل زاويتان متقابلتان مجموعهما 180 


مقال 09 أوجد قياس زاويي 8 8 


الحل 
حيث أن الشكل رباعي دائري - 
فإن 180 22 +ع 
أيأن 60 - 2 
وبذلك فإن قياس زاوية 8 تساوي 120 
+ المماسات في الدائرة 
© المماس للدائرة عمودي على نصف القطر من عند 
نقطة التماس 
© القطعتان المماستان المرسومتان من نقطة خارجها 


منطايقنان 





مقال 00 أوجد قيمتّ* في الرسم 


الحل 1 
حيث أن المماس للدائرة عمودي على نصف القطر من عند 
نقطيٌ التماس 
فإن المثلث يصبح فائم الزاوييّ وبذلك فإن قيميّ »ا هى 5 من 
فيتاغورت 
0 
8 1 0 )10-6 
مقال (05) أاوجد قيمي 7 
الحل 5 
4 
القطعتان المماستان متساويتان 8 
- 10 تع 
0 - 212 
5 ع 


» القاطع والمماسات في لدائرة 


© إذا تقاطع وتران داخل الدائرة فإن 


8 11168 + 


© إذا تقاطع وتران خارج الدائرة فإن 
7141 - 171101 
لح 1 >71 8 
مقال 059 أوجد قياس < 1 في الرسم 5 
الحل 
_- 30 120 _ 
ال 





9 إذا تقاطع مماسان خارج الدائرة 


مسار 1078 


111401 - 78 


ع لل ب ]0 
2 ف 


*» القطع المستقيمة داخل الدائرة 


© إذا تقاطع 7) ,48 داخل الدائرة م 


2 04١08 - 06١00 
6 2 تدريب أوجد قيمة‎ 


© إذا تقاطع (1) ,48 خارج الدائرة 
00٠ 1‏ ع 04٠08‏ 
© 


تدريب اوجد قيمة )1 


9 إذا تقاطع )0 قاطع , /0 مما 
٠١ 0‏ 08 ح 04(5) 
م 


تدريب أوجد قيمة ‏ 





© التوازي 


** في الشكل المقابل إذا قطع مستقيم مستقيمين 
متوازيين ينتج الحالات الآتيم 


+ الزوايا في وضع التبادل 
قياس (3) - قياس (6) قياس ( 4 ) - قياس ( 5 ) 
قياس ( 1 ) - فياس ( 221)5 قياس (2 ) - فياس ( 7 ) 
*م» الزوايا في وضع التناظر 
قياس (1) - قياس ( 5 ) قياس ( 3 ) - قياس ( 7 ) 


*» الزوايا في وضع التحالف 


فياس (4) + قياس ( 6 ) - 180 
فياس ( 3 ) + قياس ( 5 ) - 180 


2+4 
تدريب 1 أوجد قيمة « 
12 
. 0 11 
تدريب 2 أوجد قيمة << 
4 
0 


تجميعات السنوات السابقة محلولة ميديو 





*» المستقيمات المتوازية والأجزاء المتناسبة 
© القطعة المستقيمة الواصلة بين ضلعين في مثلث وتوازي 
الضلع الثالث فإنها تقسمهما إلى أجزاء متناسبة 





م 
لم ب 0 2 
08 م7 
8 2 
مقال 00 أوجد قيمر 2 5 31 
2 2+1 
الحل 
5 32+11 
2 2+1 
6223-2 ع 5 + :512 
7-93 


© القطعة المستقيمة الواصلة بين منتصفى ضلعين في 
مثلث توازي الضلع الثالث وتساوي نصف طوله 
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© إذا قطع قاطعان ثلاث مستقيمات متوازية أو أكثر فإن 
الأجزاء الناتجه على أحدهما تتناسب مع الأجزاء الناتجه على 
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تجميعات 1437 


© إذا كان مجموع قياسات الزوايا الداخليين لمضلع مثلي 
مجموع فياسات زواياه الخارجيي » فمانوع هذا المضلع 





8 مربع 8 خماسي © سداسي 0 ثماني 
© قياس زاويتين متجاورتين في متوازي الأضلاع هما 
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ما فياس الزاويتين 
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© 100,80 0 135,45 
9© ما محيط المثلث المرسوم 
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